MECZ

Ukdzka z podzimniho soustredéni 2026
Uloha. Jsou déna redlna &isla @1, a,..., 22025 € [—1,1]. Urcete, jaké nejvétsi
mozné hodnoty miize nabyvat vyraz
2025
2
Z i (Tip1 — Ti—1),
i=1

kde x;42025 = x; pro vSechna i.

Reseni. Nejprve zadany vyraz upravime:
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Oznaéme si d; = ;41 —x; pro 1 <4 < 2025. Diky z; € [—1, 1] mdme d; € [-2,2] pro
kazdé i. Zéaroveti Y. d; = 0. Diky d; € [—2,2] plati nerovnost (d; + 1)?(d; — 2) < 0,
kterou po roznésobeni mtizeme upravit na d3 < 3d; + 2. Mame tak
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gz B <z sti+2):§-2025+2di:1350.
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Jesté musime ukazat, ze hodnoty 1350 opravdu lze dosdhnout. Tu ziskdme na-
piiklad ¢isly (1,0,—1,1,0,—1,...). Pak pro i = 1 (mod 3) je z?(wj41 — zi—1) =
12(0—(=1)) =1, proi =2 (mod 3) je #?(w;41 —x;—1) = 0*(=1—1)=0aproi =0
(mod 3) je z2(z;41 — xi—1) = (=1)2(1 — 0) = 1. Neboli dvé ttetiny ¢lentt v souctu
jsou rovny jedné a zbyla tietina nule. Tedy celkovy soucet je % - 2025 = 1350.



