Tézké priklady na zobrazeni
' Franta Konopecky

Uvod

Toto bude doplnkova prednaska k tomu, co se nestihlo na minulém soustfedéni.
Bude naro¢na a budou se na ni délat brutality. Pochopitelné, ale brutality. Je
doporuceno pied ni shlédnout prednésku z minulého soustiedéni.

Nelehké priklady

Priklad 1. Obrazy stiedu S kruznice opsané trojiuhelniku ABC' v osovych sou-
mérnostech podle pfimek BC, AC, AB jsou vrcholy trojuhelniku A; B1Cy. Do-
kazte, Ze je tento trojuhelnik shodny s trojuhelnikem ABC.

Priklad 2. Jsou ddny dva rizné body A, B a kruznice k(S, r). Sestrojte vSechny
kruZnice, které prochazeji body A, B a vytinaji na kruZnici k tétivu délky |AB).
Bonbdnek: Jak by to bylo s obecnou tétivou?

Priklad 3. Sestrojte na stranich AC, CB daného trojihelniku ABC' po fadé
body X,Y tak, aby tsecky AX, XY a Y B byly shodné.

Priklad 4. Na piimce h jsou dany body A, C, E v tomto potradi. Ve stejné polo-
roviné vytaté pfimkou h jsou pak rovnostranné trojuhelniky ABC a CDE. Stied
usecky AD oznacme Sap, stted BE oznaéme Spg. DokaZte, Ze je trojuhelnik
CS ApSpg rovnostranny.

Priklad 5. Kruznici k je vepsan rovnostranny trojihelnik ABC. Dokazte, ze
pro libovolny bod X kruznice plati: Nejvétsi ze vzdéalenosti bodu X od vrcholt
trojuhelniku ABC' je rovna souctu jeho vzdalenosti od zbyvajicich dvou vrcholi.

Priklad 6. Je dan obecny trojihelnik ABC, ktery ma ke svym strandm p¥ipsany
rovnostranné trojuhelniky BC X, ACY, ABZ. Dokazte, Ze se piimky AX, BY aCZ
protinaji v jednom bodé a ze déle plati |AX| = |BY| = |CZ|.

Pfiklad 7. V roviné je dan trojihelnik PQX, kde |PQ| = 3cm, |[PX| = 2,6 cm,
|QX]| = 3,8 cm. Sestrojte pravouhly trojihelnik ABC' tak, aby se jemu vepsana
kruznice dotykala prepony AB v bodé P, odvésny BC v bodé @) a aby bod X
lezel na ptimce AC.

Obtiznéjsi priklady

Priklad 8. Je dan pravothly rovnoramenny trojuihelnik ABC' s pravym thlem
pfi vrcholu C' a bod X uvnitf tohoto trojahelniku. Dokazte, ze délky |AX|, |BX]|
a V2|XC| jsou délkami stran trojihelniku.
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Priklad 9. Kruznice k1 a ko maji vnéjsi dotyk v bodé A a soucasné se obé
dotykaji zevniti kruZnice k v bodech A; a As. Bod P je jeden z vnéjsSich prusecikt
spole¢né vnitini teény kruznic k1 a ko s kruznici k. Nakonec, body B; jsou druhé
priseéiky pfimek PA; s kruznici k; (i = 1,2). Dokazte, Ze se pfimka By Bs dotyka
obou kruznic kq, ks.

Priklad 10. Necht ABCD je tétivovy ¢tyfahelnik. Oznacme postupné P, Q a R
paty kolmic z bodu D na pfimky BC,CA a AB. Dokaite, ze |PQ| = |QR| pravé
tehdy, kdyz se osy thla ABC a ADC protinaji na pfimce AC.

Slibené brutality

Priklad 11. Necht ABCD je dany konvexni ¢tyfuhelnik s riznobéznymi stra-
nami BC a AD. Body E, F lezi po fadé uvnitt stran BC a AD tak, ze l‘g—g = %.
Piimky AC' a BD se protinaji v bodé P, pfimky BD a EF v bode Q, pfimky EF
a AC v bodé R. Uvazujme vSechny trojthelniky PQR pro rtzné polohy bodu F
a F. Ukazte, ze kruznice opsané témto trojuhelnikim maji spoleény bod rizny od
P.

Priklad 12. V roviné je dan trojuhelnik K LM a bod A lezici na polopfimce
opac¢né k polopfimce K L. Sestrojte pravothelnik ABC D, jehoz vrcholy B,C a D
lezi po fadé na pfimkdch KM, KL a LM. (Calabek ... )

Zdroj
Minuly prispévek do sborni¢ku s nazvem Geometrickd zobrazeni. Najdete ho na
strankdch Prasitka (http://mks.mff.cuni.cz) v Knihovné.
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