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Pod podivnym nézvem této prednasky se skryva jen par let stara finta, ktera
nam pomiiZze pii feSeni kvadratickych Diofantickych rovnic. Vice uz ukazi samotné
priklady.

Priklad 1. Kladné celd ¢isla a, b jsou takova, Ze ¢islo (4a? — 1)? je délitelné
¢islem 4ab — 1. Dokazte, ze a = b. (IMO 2007)

Priklad 2. Budiz a, b, ¢ takova pfirozend ¢isla, ze plati
a® + b? B

ab+1

Ukazte, ze pak ¢ = d? pro néjaké d € N. (IMO 1988)
Priklad 3. Pro z, y, z plati
(E2 + y2 + 1
>ty T,
Ty
Dokazte, ze z = 3. (Moldévie 2006)

Ptiklad 4. Naleznéte vSechny dvojice éisel (m, n) takové, ze mn—1 déli m? +n?.
(USA 2007)

Priklad 5. Prirozena ¢isla a, b, ¢ spliuji
0<a’?+b>—abc<ec.

Ukazte, ze a® + b2 — abc je étverec. (CRUX 1998)

Priklad 6. Ukazte, ze ke kazdému m € N lze najit nekoneéné mnoho dvojic
nesoudélnych ¢isel (x,y) takovych, Ze

(i) = |y>+m
(i) y|2® +m (IMO short 1992)

Priklad 7. Zjistéte, pro kterd n € N ma

T+ Y+ w+z=n/rywz

rovnice celoéiselné Feseni. (Britanie 2002)
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