Vieta Jumping

ALCA SKALOVA

Vieta jumping nebo téz root flipping je metoda feseni kvadratickych Diofantic-
kych rovnic. Tuto pomérné tézkou fintu se nau¢ime na nésledujicich piikladech.

Pro samostudium doporucuji ¢lanek [1], kde jsou podrobné vyfeSeny prvni tii
priklady.

Piiklady

Piiklad 1. Pro pfirozena ¢&isla a, b plati, ze a® + b? je délitelné ab + 1. Dokaz, Ze

a2 + b2
ab+1
je Ctverec. (IMO 1988, pf. 6)

Piiklad 2. Prfirozena ¢isla x, y, z spliiuji
? +y* +1
— =z
Ty
Dokaz, ze z = 3.

P¥iklad 3. Budte a, b prirozena ¢isla. Ukaz, Ze pokud (4a®—1)? je délitelné 4ab—1,
pak a = b. (IMO 2007, pf. 5)

Priklad 4. Najdi v8echny dvojice pfirozenych ¢isel m, n splitujici
m n
—+ —cN.
n o m
Priklad 5. Ukaz, ze ke kazdému pfirozenému ¢islu m lze najit nekoneéné mnoho
dvojic celych cisel (z,y) takovych, ze
(i) z, y jsou nesoudélna,

(i) @ [y>+m,
(iii) y | 2% +m. (IMO shortlist 1992)
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Priklad 6. Pfirozena ¢isla a, b, ¢ spliuji
0<a’?+b>—abc<ec.

Dokaz, ze a? + b* — abc je Etverec. (CRUX)
Priklad 7. Zjisti, pro kterd n € N mé rovnice

w+T+yY+2z=n/wryz

celociselné feseni. (Vietnam 2002)
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