Tétivové ctyiahelniky
l Tomag ,Savlik“ Pavlik

ABSTRAKT. Zopakujeme si zdkladni vlastnosti tétivovych ¢tyfuhelnikt a pro-
cvi¢ime na ulohach. Prednaska bude spiSe lehka, koncipovana jako priprava na
olympiadu.

Véta 1. (o obvodovych a stfedovych thlech) Méjme kruznici se stfedem S,
jeji tétivu AB a libovolny bod M na vétsim oblouku AB. Uhel ASB nazyvame
stfedovym a tthel AM B obvodovym k piislusné tétivé AB. Plati, ze |[<ASB| =
= 2|<AMB|.

Véta 2. (o tisekovych thlech) Méjme kruznici a na ni tétivu AB. Vedme piimku
t, ktera se dotyka kruznice v bodé A. Odchylku AB od t nazveme tsekovym tthlem
k tétivé AB. Usekovy tihel ma stejnou velikost jako piislusny obvodovy tihel.

Definice 3. Ctyitihelnik je tétivovy kdyZ mu lze opsat kruznice. Pro takovy
¢tyituhelnik plati, ze soucet protéjsich ihli je 180°.

Lehké lohy

Priklad 4. Méme zadané dvé kruznice k a [ s pruseciky X a Y. Bodem X vedme
piimku, kterd protind k v bodé A a Il v bodé C. Nyni i bodem Y vedme ptimku.
Ta protind k v bodé B a | v bodé D. Dokazte AB || C'D.

Priklad 5. Mame zadané dvé kruznice k a [ s pruseéiky X a Y. Sestrojime
ANAXB takovy, ze A € k, B € |l aY € AB. Najdéte, kdy bude mit AAXB
nejveétsi obsah.

Priklad 6. Mame zadané t¥i kruZnice k, [ a m prochéazejici spoleénym bodem
P. Dalsi prusecéiky kruznic k, [, kruznic [, m a kruznic k, m oznacme postupné A,
B, C. Nyni zvolme na kruZnici k£ bod K rtzny od A, P, C. Pfimka K A protne
| v bodé L a primka LB protne m v bodé M. Dokazte, ze bod C' lezi na pfimce
KM.

Priklad 7. Necht D je bod na pfeponé AB pravothlého trojihelnika ABC. Déle
X je stfed kruznice opsané AACD a Y stfed kruznice opsané ABDC'. Dokazte,
ze body C, D, X a Y lezi na jedné kruznici.

Priklad 8. ABCD je tétivovy ¢tyftahelnik s kolmymi thlopfickami. Ozna¢me po
fadé p, ¢ kolmice z bodia D, C na pfimku AB. Déale ozna¢me X prusec¢ik pfimek

KLiCOVA SLOVA. geometrie, t&tivové &tyfthelniky

13



Staré Mésto '09

AC a p, obdobné Y prusecik piimek BD a q. Dokazte, ze XY CD je kosoctverec
nebo C¢tverec.

Stredné lehké alohy

Priklad 9. Na kratsim oblouku AB kruZnice opsané ¢tverci ABCD je bod P.
Necht PDNAB =X a PCNBD =Y. Dokazte, ze |[<XY B| = 90°.

Priklad 10. Méjme ¢tverec ABCD. Na jeho strané BC' je bod P, na strané C'D
bod @ a plati |[<QAP| =45°. APNBD = X, AQ N BD =Y. Doka’te, Ze body
X, Y, P, @ a C lezi na jedné kruznici.

Priklad 11. Méjme pravouhly lichobéznik ABCD (AB || CD, ABL1AD). Se-
strojme kruznici k, ktera se dotyka pfimky AB v bodé A a pfimky C'D v bodé D.
Dale sestrojme kruznici [. Ta se dotyka pfimky AB v bodé B a prochézi bodem
C'. Necht kruznice k a [ maji vnéjsi dotyk v bodé P. Dokazte |<PDC| = |<PCB].

Stiedné tézké alohy

Priklad 12. Necht L je libovolny vnitini bod kratsiho oblouku C'D kruZznice
opsané ¢tverci ABCD. Ozna¢me K prusecik primek AL a C D, M prusecik primek
AD a CL a N prusecik piimek MK a BC. Dokazte, Zze body B, L, M, N lezi na
téze kruznici.

Priklad 13. Necht kruznice k s primérem AB protind kruznici [, jejiz st¥ed je
v bodé A v bodech C' a D. Uvazujme bod M, rizny od bodu C a D, ktery lezi

na kruznici /. Ozna¢me P a ) po fadé pruseciky primek CM a DM s kruznici k.
Dokazte, ze M BPQ je rovnobéznik.
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