Nékteré geometrické véty
| Pavel Podbrdsky

V tomto prispévku najdete nékteré uzitecné geometrické véty, které se ¢asto hodi
pri feseni prikladt. Na prednasce si mozné nékteré z nich dokazeme, hlavni naplni
ale bude feseni prikladi.

Véta. (O obvodovém a stfedovém tthlu)  Necht k je kruznice se stiedem S a AB jeji
tétiva. Pak velikost thlu ZAOB se neméni, probiha-li O néktery z oblouku kruznice
k urcénych tétivou AB. Navic je |ZAOB| = % |£ASB|, kde thlem ZASB rozumime
vné€jst thel v étyrihelniku AOBS.

Véta. (Mocnost bodu ke kruznici)  Necht k je kruznice se stfedem S a M bod. Necht
piimka p prochdzi bodem M a protind k v bodech A a B. Pak ¢islo |MA| - |M B

nezavisi na volbé pfimky p a je rovno hodnoté |m2 - 7“2|, kde m = |MS| a r je

polomér k. Cislo m? —1r? se nazyva mocnost bodu M ke kruznici k.

Véta. (sinovd) V trojithelniku ABC se standartnim oznacenim (R je polomér kruz-

nice opsané) plati
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Véta. (Cévova) Necht ABC je trojuhelnik a A1, By, C1 lezi po fadé na tseckach
BC, AC, AB. Pak piimky AA;, BB1, CC} se protinaji v jednom bodé pravé tehdy,
kdyz 1BAl ICBi| |ACi] _ 4
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Véta. (Van Aubelova) Necht v trojuhelniku ABC z minulé véty se pricky AAj,

. . [AK| _ |AB.| , |AC
BBj, CCy protinaji v bodé K. Pak KA = (B0 + TR

Véta. (Ptolemaios) Necht ABCD je ¢tyiuhelnik. Pak |AC| - |BD| < |AB|-|CD|+
|AD| - |BC|. Rovnost nastava pravé tehdy, kdyz ¢tyFahelnik ABCD je tétivovy.

Definice. (Kruhova inverze)  Necht je dén bod S a polomér r. Kruhovou inverzi o
stfedu S a poloméru r rozumime zobrazeni, které kazdému bodu M # S piifadi bod
M’ s vlastnostmi
(1) M’ lezi na polopiimce SM.
(2) 1SM]- M),

Véta. (Vlastnosti kruhové inverze)

(1) Mnozina samodruznych bodi je kruznice o stiedu S a poloméru r. Vnéjsek této
kruznice se zobrazi na vnitiek a naopak (proto nézev ,kruhovd inverze“).
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(2) Dvakrat provedend kruhova inverze je identita (na celé roviné kromé bodu S).

(3) Piimka prochdzejici bodem S se zobrazi sama na sebe. Pfimka neprochézejici bo-
dem S se zobrazi na kruznici prochazejici bodem S a naopak. Kruznice neprocha-
zejici bodem S se zobrazi na kruznici neprochézejici bodem S (ale pozor, pFislusné
stfedy kruznic se na sebe nezobrazi!).

(4) Kruhova inverze zachovdvd thly, které sviraji dvé protinajici se kiivky (ucené
Feceno, kruhova inverze je konformni zobrazent).

Priklad za odménu (odména za priklad)

Hlavni néplni prednasky bude feseni n€kolika piikladt. Jeden z nich uvadim uz do
sbornicku. Kdo ho do prednasky vytesi a odvazi se ho predvést, dostane Studentskou
pecet.

Pfiklad. Necht v trojuhelniku ABC je dan vnitni bod P takovy, ze |[ZAPB| —
|£ZACB| = |£APC| — |£ABC]|. Dokaizte, ze pak osa uhlu ZABP, osa uhlu ZACP
a ptimka AP se protinaji v jednom bodé.
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