Mrizové body a teorie cisel
| Pavel Podbrdsky

V této prednasce si dokazeme nékolik zajimavych tvrzeni z teorie ¢isel. Vétsinu z nich
lze dokazovat mnoha zptisoby, my si vSak pfedvedeme (mnohdy prekvapivé) geome-
trické myslenky, zejména tvrzeni o mrizovych bodech. Ve sbornicku najdete pouze
seznam dokazovanych vét, dikazy si predvedeme na prednasce.

Véta. (Pickova formule) Bud P mnohotihelnik s vrcholy v miizovych bodech v ro-
viné. Bud h pocet miizovych bodii lezicich na hranici P a u poc¢et mrizovych bodii
lezicich uvniti P. Pak obsah mnohouhelniku P spliuje nasledujici vztah:

S(P):u—&-g—l.

Definice. (Fareyovy zlomky) Bud n € N. Seznam Fp vSech zlomku zapsanych

v zakladnim tvaru %, kde ¢ < n nazyvame Fareyovy zlomky fadu n. Napf.

f7<911121§2§é1>

5 — 175743335727533347571 .

Véta. (Fareyovy zlomky)  Jsou-li % a L dva sousedni Fareyovy zlomky zapsané
v zakladnim tvaru, pak

q S

2-3-7
1

Véta. (Minkowski) Bud M C R" omezend konvexni mnozZina, soumérna podle
podatku (M = —M ), Vol(M) > 2". Pak existuje miiZovy bod z € R"™, z # 0 takovy,
Ze z € M.

Véta. Bud n piirozené cislo, které neni délitelné zddnym prvocislem p tvaru p =
4k — 1. Pak existuji a,b € Ng takové, ze n = a® + b2

Véta. (Lagrange) Bud n libovolné pfirozené éislo. Pak existuji ¢isla a,b,c,d € Ny
takové, ze n = a? + b2 + 2+ d%.

32



