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Pfiklad 1. Nad ahlopfickou AC rovnobézniku ABCD je sestrojena kruznice k (AC je tedy jeji primér).
Oznaéme p pfimku kolmou na AC vedenou bodem C. Dale X a Y jsou druhé pruseéiky piimek AB a
AD s ptimkou p. Nakonec ozna¢me P a @) pruseciky k a piimky BD. Dokazte, ze body X, Y, P a Q lezi
na jedné spolecné kruznici.

Priklad 2. Je dana posloupnost pfirozenych ¢isel takova, ze
0<ap,<k-1 a a1 +az+---+ap =0 (mod k)

pro vSechna k > 1. Dokazte, Ze tato posloupnost je od néjakého ¢lenu konstantni. Napfiklad, bude-li
a1 = 9, pak mame posloupnost 9,1,2,0,3,3,3,....

Piiklad 3. Dva hraci hraji hru. Postupné poklddaji na do tabulky 4224 x 4224 Zetony (oba hradci
stejné). Vyhraje ten, po jehoz tahu se budou nékteré ¢tyfi Zetony v tabulce tvofit vrcholy rovnoramenného
lichobézniku, ktery neni obdelnik a jehoz rovnobézné protilehlé strany jsou rovnobézné se svislym nebo
vodorovnym smeérem. Ktery z téchto hra¢i ma vyherni strategii a jakou?

Piiklad 4. Budte a,b, ¢ kladna realns ¢isla, pro ktera plati a? + b2 + ¢ = 3. Dokazte
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Priklad 5. Najdéte nejmensi moznou hodnotu vyrazu
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vite-li, Ze m a n jsou prirozend ¢isla nebo nula.

Piiklad 6. Mgé&jme tabulku (2n + 1) x (2n + 1) vyplnénou ¢isly z intervalu [—1, 1] takovou, Ze soucet
¢isel v kazdém étverci 2 x 2 je nulovy. Jaky je nejvétsi mozny soudet viech (2n + 1)2 é&isel?



