Konecné soucty
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Koneénymi soucty rozumime soucty koneéné mnoha séitancti. Vedle koneénych
souctl existuji i soucty nekonecné, ale témi se zde zabyvat nebudeme.

Neékteré konecné soucty lze spocitat standardnimi metodami, jiné vyzaduji jistou
davku invence. Samoziejmé ne vzdy se da soucet zapsat v ,,pékném“ tvaru — dokonce
ani v pripadg, Ze se na prvni pohled tvai{ velmi jednoduse (napiiklad Y ;_, %)

Nyni si pfiblizime nékolik postupt, jez se pii s¢itani fad mohou hodit:

(i) pFedstavime si dany soucet v obraceném pofadi — aritmetickd fada,
(ii) vhodné soucet vyndsobime a ziskanou rovnost odeéteme od té puvodni —
geometricka fada,

(iii) vyuzijeme Pascaltv trojihelnik, binomickou vétu a jiné kombinatorické iden-

tity,

(iv) pokusime se kazdy ¢len vyjadfit jako rozdil dvou podobné vypadajicich ¢lentt

— teleskopicka rada.

Tvrzeni. (Pascaliv trojihelnik) Pro nezdpornd celd ¢isla n, k (n > k) plati
n ([ n
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Véta. (Binomickd) Pro libovolnd A, B € R plati

(A4 B)" zn:( )AkB"—k,

specialné 2" = (7) + (1) +--- + (7).

n

Definice. Pro dané k € N a ¢ # 0 oznadme

Déle definujme Sj, = Ry 1, tedy Sj vyjadfuje soucet k-tych mocnin prvnich n pfiro-
zenych Cisel.
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Tvrzeni. Pro libovolnd q, k je mozné fady Sy a R, seCist. Presnéji, Ry je
vyjadiitelné jako q"P(n), kde P je polynom stupné k.
Cviceni. Urcete S1, S2, R

q,1
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