Equal Tangents

MONIKA POSPISILOVA

Ukéazeme si n€kolik tloh, kde se sikovné vyuziva jedné vlastnosti tecen. Jde o vlast-
nost, ze |AB| = |AC| (viz obrézek).

Piiklad 1. Pifimky p a ¢ jsou spoleénymi te¢nami kruznic k; a ko. PFimka p se
kruznice k; dotykd v bodé A a ko v bodé B, pfimka ¢ se kruznic dotyka v bodech
C a D. Ukazte, ze
(a) |[AB| = |CD|,
(b) Pokud se kruznice neprotinaji a jejich vniténi te¢na r protind ptimky p a ¢
v bodech X a Y, pak |AB| = |CD| = |XY]|.

Priklad 2. KruZnice vepsana trojihelniku ABC se dotyka stran BC, CA a AB
po fadé v bodech D, E a F. Ukaite, ze |AE| = |AF| = =ebbte,

Priklad 3. V trojihelniku ABC se kruznice pfipsané strané BC dotyka piimek
BC, CA, AB po fadé v bodech D, E, F. Ukazte, ze |AE| = |AF| = %b*c, |BD| =
|BF| = %b’c, |CD| = |CE| = “%M. Specidlné jsou tedy body dotyku s vepsanou
a pripsanou kruznici stfedové soumérné podle stfedu prislusné strany.
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Priklad 4. Je déan trojihelnik ABC s kruznici vepsanou k. Body X a Y lezi na
stranach AB a AC tak, ze XY je tena kruznice k. |[AB| =6, |BC| =7, |CA| =8,
uréete obvod trojuhelniku AXY.

Piiklad 5. Je dan rovnobéznik ABCD, kde |AB| > |BC/|. Body K a M jsou body
dotyku kruznic vepsanych trojihelnikim ACD a ABC' s thloptickou AC. Body L
a N jsou stejnym zpusobem body dotyku kruznic vepsanych trojihelnikim BCD a
ABD s BD. Dokazte, 7e KLMN je obdélnik.

Priklad 6. Je dan cétyfuhelnik ABCD, ktery mé vepsanou kruznici (dotyka se
v8ech ¢tyf stran). Ukazte, ze |AB| + |CD| = |BC| + |AD|.

Piiklad 7. Jedéan ¢tyithelnik ABCD tak, ze |AB|+|CD| = |BC|+|AD|. Dokazte,
7e kruznice vepsané trojuhelnikim ABC' a ADC se thlopricky AC' dotykaji v jednom
bodé.

Piiklad 8. Rekneme, Ze ¢tyithelnik ABC D mé kruznici pfipsanou proti vrcholu
A, pokud je vepsana uhlu BAD tak, Ze se dotyka ptimek BC a CD a lezi vné
¢tyfFahelniku. Dokazte, Ze pro takovyto ¢tyfthelnik plati |[AB|+|CB| = |AD|+|CD|.
Piiklad 9. Jedén étyftahelnik ABCD tak, ze |AB|+|BC| = |CD|+|AD|. Kruznice
vepsané trojuhelnikim ABD a CBD se uhlopticky BD dotykaji v bodech X a Y.
Dokazte, ze body X a Y jsou stejné vzdaleny od stfedu tisecky BD.

Priklad 10. Na strané BC trojuhelniku ABC je dan bod D. Trojthelniktim BD A
a DCA vepiseme kruznice. Jejich vnéjsi spoleénd teéna riznd od BC protind AD
v bodé X. Urcete mnozinu boda X, probiha-li bod D stranu BC.
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