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Definicia. (Vazeny bod) Dvojicu A, a, kde A je bod priestoru a a redlne dislo,
nazveme vazenym bodom a budeme ho znacit A(a). Motivaciou méze byt napriklad
popis hmotného bodu, ktory je okrem polohy charakterizovany svojou hmotnostou.

Definicia. (Barycentrum)  Barycentrom systému {Aj(a1),...,An(an)}, pre ktory
plati a1 + ag + -+ + an # 0, nazyvame vdzeny bod G(ai + az + - -+ + an) taky, Ze
a1GA1 +asGA2 +---+anGAL = 0.

Priklad. Barycentrom systému {A(1), B(1),C(1)} je tazisko trojuholnika ABC's va-
hou 3.

Domluva. Vet$inou budeme pisat iba barycentrum G, pri¢om véha bude zrejma
z kontextu a preto ju nebudeme vypisovat. A ono ak nas bude zaujimat iba poloha
v priestore tak vaha nebude délezita.

Veta. (1) Barycentrum existuje pre kazdy systém vazenych bodov a je urcené jed-
noznacne.

Otazka. Co sa stane s barycentrom, ak a1 + as + - -+ + an = 07

Nasleduje dolezita veta, ktora je zdkladom prace s barycentrom. Myslim, Ze je
intuitivne zrejma a pri predstave hmotnych bodov ju kazdy v pripade potreby pouziva.
Je zaujimavé kolko netusenych aplikécii ma toto jednoduché tvrdenie.

Veta. (2) Nech G je barycentrom systému {Aj(a1), A2(a2),...,An(an)}, n > 3
anechpre2<p<n-1jeay;+- -+ ap #0. Potom je G tiez barycentrom systému
{H(a1 + a2 + --- + ap), Apy1(ap+1);- - -, Anl(an)}, kde H je barycentrom systému
{A1(a1), A2(a2),. .., An(an)}.

Ako budeme vetSinou tuto vetu vyuzivat si ukdzeme hned na nasledujicom pri-
klade.

Priklad. Nech ABCD je Iubovolny konvexny Stvoruholnik. Ozna¢me R stred strany
AB, S stred strany CD, L stred strany BC, K stred strany AD, M stred strany
AC' a N stred strany BD. Ukazte, ze tisecky RS, KL a M N prechadzaju spolo¢nym
bodom O, ktory je stredom kazdej z nich.

Na vyrieSenie si sta¢i uvedomit, ze hladanym bodom O je barycentrum systému
{A(1), B(1),C(1), D(1)}, ktoré je zaroven barycentrom troch systémov: {K(2), L(2)},
{R(2),5(2)} i {N(2), M(2)}, kedZze napriklad N(2) je barycentrom {B(1), D(1)}.
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Veta. (3) Majme trojuholnik ABC' a lubovolny bod M v rovine tohoto trojuholnika.
Potom M (P) je barycentrom systému A(P4), B(Pg), C(Pc), kde P, P4, Pg, Pc st
po rade obsahy trojuholnikov ABC, MBC, MAC, MAB.

UkéZeme, Ze z tejto vety lahko plynie znama Cevova veta, ale samozrejme aj opa¢ne
z Cevovej vety sa predchadzajtci teorém da bez problémov odvodif. Este pripojim
niekolko prikladov na precvicenie.
Priklad 1. Dany je konvexny Stvoruholnik ABCD. S je stred usecky BD, K bod
tsecky AB taky, e AK = 2AB, L bod tsetky CD taky, 7e CL = 2CD a M je
stred usecky K L. Dokazte, ze body M, R a S lezia na jednej priamke.
Priklad 2. Dané je kocka ABCDEFGH abody P, Q, K, L nasledovnymi vztahmi:

AP = %AE, BQ = %BG, AK = %AB, EL = %EG.

Dokazte, ze body P, Q, K, L lezia v jednej rovine.

Priklad 3. Dany je rovnobeznosten ABCDFEFGH. Ozna¢me K tazisko trojuhol-
nika BED a L tazisko trojuholnika FHC'. Dokézte, ze |AK| = |KL| = |LG|.
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