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ABSTRAKT. Prispévek uvadi do problematiky vrcholového a hranového obarvovani
grafi a formuluje nékteré dulezité véty, se kterymi se obvykle stfedoskoldk nepotka.

V celém textu budeme uvazovat neorientované grafy. Obvykle budeme graf znacit
G a mnozinu jeho vrchold, resp. hran budeme znaéit V', resp. E.
Definice. (Zakladni grafové pojmy) Pro graf G definujeme tyto pojmy:
(i) A(G) je velikost nejvyssiho stupné v grafu.
(ii) Klika je Gplny podgraf grafu G.

(iii) Nezdvisld mnoZina je podmnoZina vrchold V', mezi kterymi nevedou zadné
hrany.

(iv) Doplnék grafu G je graf na stejné mnoziné vrchold, ktery obsahuje hranu
mezi dvéma vrcholy, pravé kdyz v grafu G tato hrana neni.

(v) Indukovany podgraf H grafu G je takovy podgraf grafu G, ktery méa hranu
mezi dvéma vrcholy, pravé kdyz je tato hrana i v G.

Definice. (Barevnost grafu) Rikdme, ze graf G ma (vrcholovou) barevnost x(G),
pokud muzeme kazdy vrchol obarvit jednou z x(G) barev tak, aby zadné dva sou-
sedni vrcholy nemély stejnou barvu. Hranovou barevnost x g(G) definujeme obdobné,
ale barvime hrany, pricemz dvé hran nesméji mit stejnou barvu, pokud maji spoleény
vrchol.

Cviceni. Plati x(G) < A(G) + 1.
Véta. (Brooksova) Pokud G neni tplny graf ani kruznice liché délky, tak plati:

X(G) < A(G).
Véta. (Vizingova) Pro graf G plati:

A(G) < xp(G) < A(G) +1.
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Definice. (Perfektni graf) Perfekini graf je takovy graf, jehoz kazdy indukovany
podgraf mé piesné takovou barevnost, jako je velikost jeho nejvétsi kliky.

Véta. (Slaba véta o perfektnich grafech) Graf je perfektni, pravé kdyz jeho doplnék
je perfektni.

Véta. (Silna véta o perfektnich grafech) Graf je perfektni, pravé kdyz neobsahuje
Jjako indukovany podgraf Zadnou lichou diru (tj. kruznici liché délky alespoil 5) ani
lichou antidiru (tj. doplnék diry).



