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Úloha 1. (5 bodů)
Nechť f : R → R je spojitá funkce a nechť pro každá reálná a < b splňující f(a) = f(b) existuje
s ∈ (a, b) takové, že f(s) = f(a) = f(b). Dokažte, že pak je již f monotónní1 na R.

Úloha 2. (5 bodů)
Nechť A ⊆ C(〈0, 1〉) je množina polynomů mající člen u x2 nulový neboli

A = {anxn + · · ·+ a2x
2 + a1x+ a0 | n ∈ N, a2 = 0}.

Rozhodněte, zda je uzávěr A roven celému C(〈0, 1〉), tj. jestli je A v C(〈0, 1〉) hustá.

Úloha 3. (5 bodů)
Nalezněte všechny spojité funkce f : 〈0, 1)→ R splňující pro každé x ∈ 〈0, 1) rovnost

x3f(x2)− x2f(x)− xf(x2) + f(x) = 1.

1Tedy že je f nerostoucí nebo neklesající.


