Metrické prostory 3

3. SERIALOVA SERIE TERMIN ODESLAN{: 6.DUBNA 2026

ULona 1. (5 BODU)
Necht f : R — R je spojitd funkce a necht pro kazdé redlnd a < b spliujici f(a) = f(b) existuje
s € (a,b) takové, ze f(s) = f(a) = f(b). Dokaite, ze pak je jiz f monoténnil na R.

ULOHA 2. (5 BoD®)
Necht A C C((0,1)) je mnozina polynomt majici ¢len u 2 nulovy neboli

A= {anz™ + -+ a2z® + a1z +ao | n € N,az = 0}.

Rozhodnéte, zda je uzavér A roven celému C((0, 1)), tj. jestli je A v C((0,1)) husta.

ULoHA 3. (5 BODD)
Naleznéte vSechny spojité funkce f : (0,1) — R spliujici pro kazdé = € (0,1) rovnost

@®f(2®) —a?f(2) — 2f(a?) + f(2) = 1.

1Tedy Ze je f nerostouci nebo neklesajici.



