Restaurace

1. JARNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 2.UNORA 2026

ULona 1. (3 BODY)
Pét orgli — Alicka, Bara, Cdengk, David a Kata — se seslo v restauraci a kazdy z nich si objednal
bud rybu, nebo salat. Vime, Ze org, ktery si objednal rybu, vzdy lze a org, ktery si objednal salat,
vzdy mluvi pravdu. Urcete, ktery org si objednal jaky pokrm, znate-li nasledujici vypovedi:

(a) Alicka: ,Traja moji kamarati si objednali Salat a jeden rybu.“

(b) Bara: ,,Ctyii mi kamaradi si objednali rybu.“

(c) Cdenék: ,Jeden muj kamarad si objednal saldt a t¥i rybu.“

(d) David: ,,Cty¥i mi kamaradi si objednali salat.“

ULOHA 2. (3 BODY)
Fofik a pan G cekaji, az jim pfinesou jidlo, a tak si krati ¢as hrou. Hra ma pét kol a v kazdém kole
muze Fofik vsadit nezapornou celoc¢iselnou ¢astku. Pan G mu fekl, Ze ve étyfech kolech z péti mu
vsazenou ¢astku zdvojnéasobi a vrati, ale v jednom kole mu vSechny vsazené penize vezme. Jaka je
nejvyssi suma penéz, kterou muze Fofik zarucené po skonceni hry mit, méa-li pfed hrou 3 Ké?

ULOHA 3. (3 BODY)
V cisilkové polévce plave devét nezapornych redlnych éisel splnujicich, ze soucet jejich druhych
mocnin je alespon 25. Dokazte, ze existuji tfi z nich, jejichz soucet je alespon 5.

ULOHA 4. (5 BOD®)
Hedvika si rysuje do kase. Nejprve nakreslila pravidelny pétithelnik ABCDE. Poté zkonstruovala
kruznici k se stfedem v bodé A prochézejici bodem B. Obdobné kruznice £ ma stfed v bodé C
a prochézi bodem B. Bud P priisec¢ik k a £ rtizny od B. Déle bud m kruZnice se stfedem v P
prochéazejici bodem D. Nakonec at X je jeji prusecik s £ rizny od D a Y jeji prisecik se stranou
AEFE rtizny od E. Dokazte, ze v Hedvic¢iné kasi plati |[AX| = |AY].

ULoHA 5. (5 BOD®)
Ivan mé boruvkovou vafli, kterd ma prohlubné tvaru ¢tverce. Tyto prohlubné tvoii obdélnikovou
tabulku m X n a v kazdé z nich je maximélné jedna bortuvka. Pro i-tou z celkovych k boruvek
necht r; zna¢i pocet bortivek v témze fadku (vCetné samotné bortivky i) a ¢; znad¢i pocet bortivek
v témze sloupci. Pomozte Ivanovi dokazat, Ze plati
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ULoHA 6. (5 BODD)
Johy pii éekani na jidlo usnula. V jejim snu ji navstivil souvisly graf! s 2026 vrcholy, z nichz k jich
bylo obarveno cervené, zbylé modfe. Johy chtéla umazat nékteré jeho hrany tak, aby po jejim

1Vice o grafech, souvislosti a stupnich se mtizes doéist tfeba v nasledujicim piispévku:
https://prase.cz/library /Uvod TeorieGrafuKG/Uvod TeorieGrafuKG.pdf.



zakroku vSechny ¢ervené vrcholy mély lichy stupen a vSechny modré stupen sudy. Pro ktera k se ji
to vzdy muze podafit, nezavisle na puvodnim rozmisténi hran a obarveni vrcholi?

ULOHA 7. (5 BODU)
Kladna celd ¢isla jsou obarvend k barvami, kde k& > 0. Bud dy(n) pocet délitelu éisla n, které maji
barvu z. Pfedpokladejme, ze pro kazdé kladné celé n a kazdé dvé barvy x, y plati |dz (n)—dy(n)| < 1.
Urcete vSechny mozné hodnoty k.

ULoHA 8. (5 BODU)
Fofik a pan G se stale nedockali svého jidla, a tak hraji dalsi hru. Na zacatku si Fofik vymysli
polynom P(z) s celoéiselnymi koeficienty. Pan G se pak v kazdém svém tahu muze zeptat na celé
éislo a a Fofik mu fekne pocet celogiselnych kofeni P(z) = a. Pan G vyhraje, kdyz Fofik zopakuje
néjaké ¢islo dvakrat (pan G se nemuze ptat na stejné éislo vice nez jednou). Kolik nejméné dotazii
musi pan G polozit, aby vynutil vyhru?



