Skladani

3. PODZIMNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 8. PROSINCE 2025

ULona 1. (3 BODY)
Dlazdi¢ Dlaza dlazdi tabulku 8 x 8, pfiGem# ma pouze dlazdi¢ky niZze vyobrazenych tvart (dlazdicky
muze otacet i preklapét). Kazdy tvar pouzije alespon jednou. Nakreslete, jak miize Dlazovo
vydlazdéni tabulky vypadat.

ULOHA 2. (3 BODY)
Najdéte vSechna prvoéisla p, q takova, ze p? + ¢2 + 2044 je slozené &islo.

ULona 3. (3 BODY)
Anicka dostala obdélnikové puzzle. Kdyz jej otevfela, s izasem zjistila, ze kazdy z 851 dilkti ma
jeden z nasledujicich tvart. Kolik je dilkt typu E?
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ULOHA 4. (5 BoD®)
Véhlasny skladatel Ivan rad sklada funkce. Najdéte pro néj vsechny funkce f : R — R splnujici:

ff (@) +y) ==+ f(f(y)

pro vSechna z,y € R.

ULOHA 5. (5 BODD)

Méjme tabulku n x n a obdélniky 1 X k pro néjaké prirozené k > 2, kterymi je tato tabulka

vydlazdénal. Rekneme, 7e fadek &i sloupec tabulky je wyvdZeny, pokud do néj zasahuje stejny

pocet vodorovné a svisle orientovanych obdélnikt. Dokazte, Ze vyvazenych fadka a sloupci bude
3

v souc¢tu maximalné sn.

ITim myslime, Ze kazdé policko tabulky je zakryto pravé jednim obdélnikem a kazdy z pouzitych
obdélniku lezi cely v tabulce.



ULOHA 6. (5 BODD)
Markét si na papir nakreslila ostrouhly trojuhelnik ABC, nad jehoz stranami zkonstruovala pul-
kruznice tak, ze vSechny lezi vné trojuhelniku. Prusec¢ik vysky z vrcholu A a pulkruznice nad
stranou BC oznacila D. Obdobné zkonstruovala body E, F' po fadé naproti bodim B, C. Lucka
pak prisla a chtéla z Sestitthelniku AFBDCE slozit jehlan se zdkladnou ABC. Dokazte, Ze se ji to
mohlo povést.

ULOHA 7. (5 BOD®)
Pasik Vasik pres rok hodné zlobil. Proto na néj pfisel cert a fekl: ,Najdi vSechny funkce f : R — R
spliujici:

fley+f(f(@) =yf(@) +=

pro vSechna z,y € R.“ Zachrarnte pasika pred Certem a najdéte je.

ULOHA 8. (5 BODD)
Terka na stole tvaru nekoneéné roviny hraje hru s figurkami A, B, C, D. Jeden tah figurkou
A vypada tak, ze jeji nova pozice je obrazem jeji staré pozice v osové soumérnosti podle tusecky
BD. Obdobné, figurka D se pfi svém tahu pfesune na misto, které je obrazem jeji stavajici pozice
v osové soumérnosti podle tsecky AC. Figurky B, C se nepohybuji a ve hfe neni povoleno dvakrat
po sobé tdhnout stejnou figurkou. Na zacatku byly figurky umisténé tak, ze |AB| = |BC| = |CD|.
Dokazte, ze po odehrani kone¢né mnoha tahtt budou obé figurky A, D stat na své pocatecni pozici.



