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ULona 1. (3 BODY)
V roviné jsou vyznaceny vrcholy pravidelného pétitthelniku. Ondra mé nepopsané pravitko, takze
pomoci néj muze jen narysovat pfimku prochézejici dvéma riznymi vyznacenymi body. Navic
miize vyznadit priseé¢ik dvou narysovanych rtiznobéznych p¥imek. Poradte mu, jak sestrojit stied
pétithelniku.

ULOHA 2. (3 BODY)
Mé¢jme trojuhelnik ABC s nejdelsi stranou BC. Na strané BC' si vyznac¢me body P a @ tak, ze
|[BP| = |BA| a |CQ| = |CA|. Dokaizte, ze stfed kruznice vepsané ABC' a stfed kruznice opsané
PQA splyvaji.

ULoHA 3. (3 BODY)

Necht v trojihelniku ABC bod D rizny od A lezi na ose tthlu BAC. Budte O, O1, O2 stfedy
kruznic opsanych po fadé trojuhelnikim ABC, ABD, ACD. Dokaite, ze |OO1| = |0Oz]|.

ULOHA 4. (5 BoD)
Je dan pravouhly trojuhelnik a t¥i kruznice, které maji stfedy v jeho vrcholech a maji kazd4 s kazdou
vnéjsi dotyk. Dokazte, Ze stfed kruznice, kterd mé se vSemi tfemi danymi kruznicemi vnitini dotyk,
lezi na opsané kruznici tohoto trojuhelniku.

ULOHA 5. (5 BoD)

Méjme v trojuhelniku ABC stfed I kruznice vepsané, bod dotyku D kruZnice vepsané se stranou
BC a stted M strany BC'. Dokazte, ze pfimka M1 prochazi stfedem tsecky AD.

ULOHA 6. (5 BODD)
Bud ABC trojuhelnik se stfedem kruznice vepsané I. Budte P, QQ, R po fadé priiseéiky primek AI,
BI, CI s kruznici opsanou k ABC'. Dokazte, ze

|AL|-|AP| |BI|-|BQ|  |CI|-|CR| _

|AB|-|CA| |BC|-|AB| |CA|-|BC|

ULOHA 7. (5 BOD®)
Jsou déany trojuhelnik ABC a ¢tverec PQRS tak, ze body P, Q lezi na strané BC, bod R lezi na
CA abod S lezi na AB. Dokazte, zZe stfed kruznice vepsané trojuhelniku ABC lezi uvnittr PQRS.

ULOHA 8. (5 BoD)
Matéj ma rovinu a osouhlitko. S pomoci osouhlitka lze provadét nasledujici dvé operace:

(i) Zvolit t¥i vyznacené body X, Y, Z, které nelezi na jedné pfimce, a nakreslit osu vnitfniho

thlu XY Z.

(ii) Vyznacit priseik dvou riznobé&znych nakreslenych piimek.
Na zacatku jsou v roviné vyznaceny pouze vrcholy nedegenerovaného trojuhelniku ABC. Dokazte,
ze Maté€j dovede v kone¢né mnoha krocich pouze pouzivanim osouhlitka vyznacit stfed kruznice
opsané trojuhelniku ABC.



