Metrické prostory 1
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ULona 1. (5 BODU)
Pro dva body a, b v roviné definujme manhattanskou osu usecky a,b jako mnozinu bodu, které
maji stejnou vzdalenost v manhattanské metrice od a jako od b, tj.

oap = {z € R? | p1(a,z) = p1(b,z)}.

Méjme tedy dva body a, b, jejich manhattanskou osu tsecky o, a dva rizné body x, y na této ose.
Necht z je néjaky bod na piimce! prochazejici = a y. Rozhodnéte, zda z musi také lezet na ose 0qp-

ULOHA 2. (5 BOD®)
Necht (M, p) je metricky prostor a A je podmnozina M. Dokazte, ze A je oteviena pravé tehdy,
kdyz pro kazdy bod x € A a kazdou posloupnost (z,,)32; bodt z M, ktera konverguje k x, plati,
%e od jistého indexu jiz viechny body posloupnosti lezi v A.2

ULoHA 3. (5 BOD®)
Rozhodnéte, zda existuje metricky prostor (M, p), ve kterém existuje nekoneénd posloupnost uza-
vienych kouli Fy, Fa, F3,... takovych, ze polomér kazdé z nich je vétsi nez 1, pro kazdé prirozené

n plati F,41 C Fy, a maji prazdny prinik, &li 02, Fr = 0.

IMyslime Gplné obycejnou pFimku.
2Tim myslime, Ze existuje piirozené ¢islo ng takové, ze pro viechna n > ng plati z, € A.



