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ULona 1. (5 BODU)
Méjme polynom P € Z[z] takovy, ze pro kazdé kladné celé ¢islo n dava P(P(n)) po déleni n zbytek
n — 1. Dokazte, ze P neméa zadny celoéiselny koren.

ULoHA 2. (5 BoD®)
Je dano celé ¢islo n > 4. Na tabuli je predepsano

Oz + 0z 1 4. + 0o+ 0.

Annicka a Bara hraji nasledujici hru: v jednom tahu si hrac¢ zvoli nékteré dosud prazdné policko
a vepiSe do néj nenulové racionalni éislo podle svého vybéru. Annicka hraje jako prvni a hraci se
nasledné v tazich stfidaji. Hra kondéi, jakmile jsou zaplnéna vSechna policka, tedy kdyz bude na
tabuli napsan polynom

P(z) = anz™ + an_12" 1+ -+ a1z + ap € Q[z].

Annicka zvitézi, pokud mé& P racionalni kofen, v opa¢ném piipadé vitézi Bara. V zavislosti na n
urcete, kdo ma vyhravajici strategii.

ULOHA 3. (5 BODD)
Celé &islo nazveme bezétvercovym, pokud neni nasobkem p? pro zadné prvoéislo p. Rozhodnéte,
zda existuje nekonstantni polynom P € Z[z] takovy, ze pro kazdé celé ¢islo n je P(n) bezétvercové
¢islo.



