Mocnéni

1. JARNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 3. UNORA 2025

ULona 1. (3 BODY)
Rozhodnéte, zda existuji redlna neceld Cisla a, b takova, ze pro libovolné pfirozené n je a™ + b™ celé
¢islo.

ULoHA 2. (3 BODY)
Rekneme, 7e ptirozené &islo n je zdvorilé, jestlize je mo#né jej zapsat jako soudet k+ (k+1)+-- -+,
kde k,¢ € N, k < £. Dokazte, ze zadna prirozend mocnina dvojky neni zdvorila.

ULOHA 3. (3 BODY)
Naleznéte viechna cela nezaporna n takova, ze 2" + n déli 22" + n.

ULOHA 4. (5 BODU)
Naleznéte vsechny funkce f : R — R takové, ze pro libovolna z,y € R plati

flx) =45 fle+y) = f@) ).

ULOHA 5. (5 BoD)
Dokazte, Ze existuje nekoneéné mnoho pfirozenych n takovych, ze S(37+1) < S(3™), kde S(a) znaci
ciferny soucet cisla a.

ULoHA 6. (5 BODD)
Bud ABC trojthelnik. Necht tg, to jsou pfimky, které se dotykaji kruznice opsané trojuhelniku
ABC postupné v bodech B, C. Zvolme kruznici kg se stfedem lezicim na ¢ prochazejici bodem
B. Podobné zvolme kruznici k¢ se stfedem lezicim na to prochazejici bodem C'. Pfedpokladejme,
ze kp a k¢ se protinaji ve dvou riznych bodech X a Y. Dokazte, ze existuje pevny bod P nezavisly
na volbé kp a k¢ takovy, ze body X, Y a P lezi na primce.

ULoHA 7. (5 BODD)
Uvazujme vSechna 2025ciferna ¢isla, jejichz kazda cifra je prvkem mnoziny {2,3,4,5,6,7}. Kolik
z nich je délitelnych 220257

ULoHA 8. (5 BOD®)
Dokazte, ze pro vSsechna pfirozena n plati:
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