Doteky

3. PODZIMNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 4.PROSINCE 2023

ULona 1. (3 BODY)
Meéjme dvé kruznice o polomérech 5 a 17. Vzdalenost jejich stfedidl je 20. Uvazme pfimku, ktera
je jejich spolecnou te¢nou a dotyka se jedné kruznice v bodé A a druhé v bodé B. Jaka je délka
usecky AB?

ULOHA 2. (3 BODY)
Danik by rad do roviny nakreslil néjaky konecny pocet razovych kruznic tak, aby kazda z nich méla
vnéjsi dotyk s pravé ctyfmi dalsimi rizovymi kruznicemi. Rozhodnéte, zda se mu to muze povést.

ULoHA 3. (3 BODY)
Mezi rameny thlu AOB lezi pét kruznic ki, ko, k3, ka, ks tak, Ze se kazdd z nich dotyka obou
polopfimek OA, OB, a navic mé k; vnéjsi dotyk s k;+1 pro kazdé i € {1,2, 3,4}. Vite-li, Ze polomér
k1 je 8 a polomér ks je 18, urcete polomér k3.
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ULOHA 4. (5 BODD)
Je dén trojuhelnik ABC, pro ktery plati |[AC| > |AB|. Te¢ny k jeho kruZznici opsané v bodech A a
B se protinaji v bodé T. Osa strany BC protina stranu AC v bodé S. Dokazte, Ze pfimka ST je
rovnobézna s BC.

ULoHA 5. (5 BODD)
Je dan rovnobéznik ABCD. Vysky trojahelniku ABD se protinaji v bodé H a kruznice k se stfedem
v H prochazi bodem C. Dokazte, ze se k dotyka kruznice opsané trojuhelniku ABH.

ULOHA 6. (5 BODU)
Kruznice w1 a wg se protinaji v bodech A a B. Te¢ny v bodé A k w; a wg postupné oznaéime £
a f2. Kolmice z B na £1, {2 postupné protinaji w2, wi; v bodech X a Y rtznych od B. Dokazte, ze
X, Y a A lezi na jedné pfimce.

ULOHA 7. (5 BODD)
V kosoctverci ABC'D se kruznice vepsand 2 dotyka stran AB, BC, CD, DA po fadé v bodech E,
F, G, H. Déale necht je w1 kruznice, jez se dotyka Q2 v bodé T} a stran AD, AB po fadé v P1, Q1.
Obdobné necht je wo kruznice dotykajici se v Ty a stran BC, BA po fadé v P2, Q2. Dokazte, Ze
primky P1Q1, P2Q2, GF, GH vytinaji v roviné ¢tverec.



ULoHA 8. (5 BODD)
Na kruznici k lezi bod A a uvnitf ni bod M. Zvolme pfimku £ prochazejici bodem M a oznaéme
pruseéiky ¢ s k jako B, C. Dokazte, Ze se kruznice prochézejici stiedy stran trojuhelniku ABC' (tzv.
Feuerbachova kruznice) dotyka pevné kruznice, kterd nezavisi na konkrétni volbé pfimky £.



