Na jedné primce

2. PODZIMNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 14.LISTOPADU 2022

ULona 1. (3 BODY)
Petr nakreslil usecku délky 9 a jeji krajni body obarvil rizové. Obarvéte rizoveé praveé tii dalsi body
na Petrové tsecce tak, aby pro kazdou vzdalenost 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 existovaly dva razové body
s touto vzdalenosti.

ULoHA 2. (3 BODY)
Je dan rovnoramenny trojthelnik ABC se zédkladnou BC. Ctverce BXY Z a XCPQ lezi ve stejné
poloroviné vicéi BC jako bod A. Navic X lezi na tsecce BC, Q lezi na iseéce AB a Y lezi na tsecce
QX. Prusecik PQ a AC oznac¢ime K. Dokazte, ze body B, Y a K lezi na jedné pfimce.

ULoHA 3. (3 BODY)
Zdenék vzal pastelky a kazdy z bodt 1,2, ...,2022 na &iselné ose obarvil bud modie, nebo ¢ervené.
Usecku spojujici dva z obarvenych bodt nazveme modrou, pokud jsou oba jeji krajni body modré,
cervenou, pokud jsou oba ¢ervené, a fialovou, pokud je jeden modry a jeden ¢erveny. Mohl Zdenék
obarvit body tak, aby soucet délek fialovych tsecek byl stejny jako soucet délek modrych a ¢ervenych
usecek dohromady?

ULOHA 4. (5 BODU)
V kazdém nezaporném celociselném bodé na ciselné ose roste strom. Na stromech roste celkem
2022 hrusek, pfi¢emz na jednom stromé muze rust vicero hrusek, nicméné primérna vzdalenost
hrugek od nuly je 2022. Simon si chce postavit na &iselné ose chatré tak, aby soudet vzdalenosti
chatrée od hrusek byl nejmensi mozny. Uvazujeme-li vSechna vyhovujici rozmisténi hrusek, kde
nejdal od nuly mtize Simonova chatré stat?

ULoHA 5. (5 BODU)
Jsou dény obdélniky ABCD a AEFG, pfiéemz plati, ze body B, D, E a G lezi na jedné pfimce,
navic bod G lezi uvnitf obdélniku ABCD a bod B uvnitf AEFG. Prusec¢ik CD a EF oznaéme P.
Prusecik BC a FG ozna¢me Q. Dokazte, ze body A, P a @ lezi na jedné pfimce.



ULOHA 6. (5 BODD)
Trojahelnik ABC ma kruznici opsanou w se stfedem O. Kolmice k BC' prochézejici bodem A
protind BC v bodé D a w v bodé E ruzném od A. Dokazte, zZe stiedy useéek AC, BE a DO lezi
na jedné ptimce.

ULOHA 7. (5 BODU)
V trojthelniku ABC ma thel u vrcholu A velikost 60°. Uvazujme bod D uvnitt tsecky BC. Stfedy
kruznic opsanych ABD a ACD postupné oznac¢ime O1 a Osz. Prusec¢ik BO; a CO3z oznac¢ime M.
Stfed kruznice opsané DO O3 oznac¢ime N. Dokazte, ze existuje pevny bod X takovy, ze pro kazdou
polohu D na tseéce BC lezi body M, N a X na jedné pfimce.

ULOHA 8. (5 BoD)
Je dan ostrouhly raznostranny trojuhelnik ABC, jehoz kruznice opsand w ma stied O. Ozna¢me Ag
stfed strany BC a necht pfimka AAg protind w v bodé Aj rizném od A. Nakonec jako X 4 ozna¢me
prusecik tecny k w v bodé A; a kolmice k AO prochézejici bodem Ag. Analogicky zkonstruujeme
Xp a X¢. Dokazte, ze body X4, Xp, X¢ lezi na jedné pfimce.



