Odmocniny

3. JARNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 4.DUBNA 2022

ULona 1. (3 BODY)

Rozhodnéte, zda lze zvolit po dvou riizna pfirozena ¢&isla a, b, ¢ takova, ze /a, Vb, V¢ ani Vabe
nejsou cela ¢isla, ale vab, vVbc i /ca jsou?

ULOHA 2. (3 BODY)
Spoctéte hodnotu vyrazu

SRy YR Y S v A Ao

ULoHa 3. (3 BODY)
Danik na pololetnim vysvéd¢eni dostal samé jednicky. Z dlouhé chvile si vSechny své jednicky zapsal
za sebe a ze ziskaného ¢&isla (v desitkové soustavé) spocetl druhou odmocninu. Shodou okolnosti
mu vyslo celé ¢islo. Kolik mohl mit Danik pfedméta?

ULOHA 4. (5 BODD)
Jsou déna kladna racionélni ¢isla p a g, pro néz je /p + $/q rovnéz racionalni ¢islo. Dokazte, ze
také 3/p je raciondlni.

ULOHA 5. (5 BoDY)
Najdéte vSechny dvojice redlnych ¢isel z, y spliujici
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r+y+ry =19.

ULOHA 6. (5 BODD)
Na kruznici w lezi body A, B a P. Teény k w v bodech A, B pojmenujme po fadé t 4, tg. Nasledné
vzdalenosti bodu P od pfimek t4, tp a AB ozna¢me po tadé a, b a c. Dokazte, ze ¢ = v ab.

ULOHA 7. (5 BoD)
V PraSestanu se nachézi n mést, z nichz nékteré dvojice jsou spojené obousmérnymi leteckymi
linkami. Pepovi se povedlo nalézt leteckou trasu mezi mésty, béhem niz poleti ¢-krat a zaroven se
v zadném meésté neocitne vice nez jednou. Potom Pepa spole¢né s Radeckem odhalil pozoruhodnou
skute¢nost: vzdy kdyz si néjaké mésto oznaci jako start a jiné jako cil, dovede kazdy z nich pro-
cestovat néjakou leteckou trasu ze startu do cile tak, ze zddné mésto kromé startu a cile nebude
navstiveno obéma. Dokazte, ze Pepa si dovede naplanovat okruzni vylet, pfi kterém poleti alespon
V/20-krat, vrati se do mésta, z néhoz vyrazil, a z4dné jiné mésto nenavstivi vice nez jednou.



ULoHA 8. (5 BODD)
Majda polozila na stil dvacet po sobé jdoucich pfirozenych ¢isel. Dokazte, Ze Naty si z nich dovede
vybrat éislo d takové, Ze pro libovolné prirozené ¢islo n plati nerovnost

nvd- {n\/a} > g,

kde {z} znadi desetinnou ¢dst redlného ¢isla x, tedy to ¢islo z intervalu (0, 1), pro néz je z — {z}
celé cislo.



