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ULona 1. (3 BODY)
Najdéte nedegenerovany trojuhelnik, ktery neni pravouhly a lze rozdélit na 5 trojuhelnikt, které
mu jsou podobné.

ULOHA 2. (3 BODY)
Lucka upekla dort ve tvaru pravidelného n-thelniku, kde n > 4. Nejprve jej po obvodu potfela
polevou a nasledné jej nékolika rovnymi Fezy rozfezala na trojuhelnikové dilky, jejichz vSechny
vrcholy jsou vrcholy ptivodniho n-thelniku. Dokazte, ze dilkd, které maji dvé své strany potfené
polevou, je pravé o 2 vice nez dilki, které nemaji polevou potfenou zadnou stranu.

ULOHA 3. (3 BODY)
Lenka ma nekone¢ny ubrus, na kterém je trojuhelni¢kova sit. Kazdy trojuhelni¢ek je budto ¢erveny,
nebo modry, pfiCemz obarveni spliiuje nasledujici podminky:

(i) T¥i trojuhelnicky, které dohromady tvoii lichobéznik (na obrazku vlevo), nikdy nejsou
vybarveny stejnou barvou.

(ii) T¥i trojuhelnicky, které jsou uspofadané do trojuhelniku (na obrazku vpravo), nikdy nejsou
vybarveny stejnou barvou. Na barvé ¢tvrtého prostiedniho trojihelnicku pritom nezalezi.

Matgj vysttihl z ubrusu Sestitthelnik o strané 2 (st¥ihal jen po strandch trojuhelnickti). Dokazte, ze
na vystrizeném Sestitthelniku musi byt stejny pocet cervenych a modrych trojuhelnicku.

ULOHA 4. (5 BOD®)
V roviné lezi trojuhelnik ABC' s nejkratsi stranou BC. Na stranach AB, AC jsou po rfadé dany
body K, L tak, ze |BK| = |BC| = |CL|. Bod M je priuse¢ik BL s CK a bod I je stied kruznice
vepsané trojuhelniku ABC'. Dokazte, ze M1 1 BC.



ULoHA 5. (5 BODD)
Necht je ABC rovnoramenny trojthelnik s |AB| = |AC|. Na polopfimce opa¢né k CB lezi bod D a
pfimka AD protind kruznici opsanou ABC podruhé v bodé K. Bod E je umistén tak, aby ACDFE
byl rovnobéznik. Kruznice, kterd se dotykd AB v bodé A a DE v bodé E, protind pfimku AD
podruhé v bodé L. Dokazte, ze |AK| = |DL|.

ULOHA 6. (5 BoD)
V rovnoramenném trojuhelniku ABC plati |AB| = |AC|. KruZnice w1 se stfedem O1 se dotykd AB
v bodé B. KruZnice w se sttedem O3 se dotykd AC' v bodé C' a kruznice wi v bodé X. Pfimka BC
protne kruznice wi, w2 podruhé po fadé v bodech Y, Z. Ozna¢me O stied kruznice opsané XY Z.
Pfimka OO; protne AC v bodé G, analogicky OO protne AB v bodé H. Dokazte, ze A je stfed
kruznice opsané GHO.

ULOHA 7. (5 BoD)
Je dan trojuhelnik ABC s kruznici opsanou w. Osa thlu <{BAC protne stranu BC' v E a kruznici
w podruhé v D. Zvolme na BC bod F. Body M, N jsou umistény po fadé na AB, AC tak, aby
platilo |AM| = |CF| a |AN| = |BF|. Pf¥imky DE, DF protnou M N po fadé v G, H. Dokazte, ze
G, H, E, F lezi na jedné kruznici.

ULoHA 8. (5 BODU)
Méjme kosoctverec ABCD s kruznici vepsanou w a uvazujme na strané AB bod P. Te¢na z bodu
P ke kruznici w rizné od pfimky AB protina stranu AD v bodé ). Dokazte, ze obsah trojuhelniku
CPQ nezavisi na poloze P.



