Hadanky

1. JARNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 8. UNORA 2021

ULona 1. (3 BODY)
V krouzku sedi 2021 orgti. Kazdy budto vzdy fikd pravdu, nebo vzdy lze. Postupné vsichni prohlasi:
,Org o dvé mista nalevo ode mne fika vzdy pravdu.“ Muze se stat, aby alespon jeden org mluvil
pravdu a zaroven alespon jeden lhal?

ULOHA 2. (3 BODY)
V fadé stoji 200 mudrci. Kazdy z nich bud vzdy mluvi pravdu, nebo vzdy lze. Pro licha n v pofadi
n-ty mudrc prohlasil: ,,Pravé n z nas mluvi pravdu.“ Pro sudd n naopak n-ty mudrc prohlasil, ze
je v fadé pravé n lhara. Kolik miaze byt mezi mudrci 1haia?

ULOHA 3. (3 BODY)
Je dan ctverec 10 x 10. Je mozné jej vyplnit pravoihlymi trojuhelniky s délkami stran 3, 4, 5
a ¢tverecky 1 x 1 tak, aby se zaddné dva utvary neptekryvaly a aby se zadné dva cétverecky ani
nedotykaly!?

ULOHA 4. (5 BoD®)
Strany obdélniku ABC'D jsou tvofeny zrcadly. Pepa z vrcholu A vystrelil laserovy paprsek smérem
dovniti obdélniku. Paprsek se nékolikrat odrazil®> od zrcadel, az doputoval do vrcholu C. Musel
paprsek projit stfedem S usecky AC?
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ULOHA 5. (5 BoD)
Trida o 2021 zacich si posedala do kruhu. Vsichni kluci a pravé tri holky vzdy lzou, zatimco zbylé
holky vzdy mluvi pravdu. Kazdy ¢len t¥idy prohlasil, Ze osoba po jeho levici a osoba po jeho pravici
jsou ruznych pohlavi. Kolik muze byt ve tfidé holek?

ULOHA 6. (5 BoDY)
Pro ktera prirozena n lze ¢isla 1,2,3,...,2n rozdélit do n dvojicek tak, ze pro kazdou dvojicku
{a,b} je ab+ 1 druhd mocnina néjakého pfirozeného &isla?

LCtverecky se dotykaji, pokud jejich hranice sdili libovolny bod.
2Uhel dopadu paprsku je vzdy stejny jako thel odrazu.



ULOHA 7. (5 BODD)
Radek ma Sachovnici 8 X 8 a na k policek umisti pésce. Pavel ale nema pésce rad, proto si postupné
vybere 4 sloupce a 4 fadky a odstrani z nich vSechny pésce. Pro jaké nejmensi k£ mohl Radek
rozmistit pésce tak, aby mu na konci nehledé na Pavlav vybér aspon jeden zbyl?

ULoHA 8. (5 BOD®)
Reknéme, ze pfirozené ¢islo a je zdhadné, pokud existuji nesoudélna pfirozend &isla x, y spliujici
a = x2 +y2. Necht je a1,as, ... nekoneéna rostouci posloupnost tvorend viemi zahadnymi &isly. Je

pro néjaké n vsech 2021 ¢isel an, an+1,.- .., an+2020 lichych?



