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ULoma 4.4, (3 BODY)

Tabulka 4 X 4 je vyplnéna cisly 1 a 2 tak, ze soucet Cisel v kazdém ctverci 3 X 3 je délitelny ctyfmi
a soucet Cisel v celé tabulce neni délitelny ¢tyifmi. Jaky je nejvétsi a nejmensi mozny soucet ¢isel
v tabulce?

ULoma 4 + 4. (3 BODY)
Lenka mé ¢tverec EFGH s délkou strany 1. Na jeho stranach EF', FG, GH, HE lezi po fadé body
A, B, C, D. Dokazte, ze plati

|AB|? + |BC|? 4+ |CD|? + |DA? < 4.

Urona 4344, (3 BODY)

Najdéte nejmensi pfirozené ¢islo n takové, ze neexistuje celé ¢islo m, jehoz druhd mocnina konci
v desitkové soustaveé n ctyrkami.

Urona 4 + 452 (5 BODU)
Mgjme &étyiuhelnik ABCD. KruZnice nad priméry AB, AD se podruhé protnou v bodé A’. Ob-
dobné& druhy priise¢ik kruznic nad priméry BC, BA ozna¢ime B’, druhy priise¢ik kruznic nad CD,
CB ozna¢ime C’ a druhy prisecik kruznic nad DA, DC ozna¢ime D’. Dokazte, ze ¢tyfahelniky
ABCD a A’B'C’'D’ jsou podobné.

ULoma 444 (5 BODU)
Uvazme posloupnost! {an}22 4 takovou, Ze ag = 0. Dal3i ¢leny definujme nésledovné. Pro pfirozené
¢islo n oznaéme £, nejvétsi liché ¢islo, které déli n. Pak polozme an, = ap—1 + 1, pokud ¢,, dava
po déleni ¢tyifmi zbytek 1, a an, = an—1 — 1, pokud dava zbytek 3. Dokazte, Ze pro kazdé ptirozené
¢islo m existuje nekonecné mnoho i takovych, ze a; = m.

Uroma 434 4 4, (5 BODD)
Skupina orgu se rozhodla, ze si usporadaji curlingovy turnaj. Kazdy zapas funguje tak, ze se ¢tyfi
orgové dohodnou a vyzvou na souboj jinou ¢tvefici. Po skonceni turnaje si vSimli, ze kazdy hrél
proti kazdému pravé v jednom zapase (tzn. byli v opaénych tymech). Urcete, kolik orgii mohlo byt
ve skupiné.

ULona 444 — 4. (5 BODD)

Ve ¢tyfsténu ABC D oznac¢me stiedy kruznic vepsanych trojuhelnikim BCD, CDA, DAB, ABC
po fadé I, Ip, Ic, Ip. Necht plati, ze tsecky Al4, Blg, Clc a DIp prochazi jednim bodem.
Dokazte, ze

|AB|-|CD| =|AC|-|BD| = |AD| - |BC|.

1Pokud nevis, co je to posloupnost, koukni se na prase.cz/commentary/C,/serie2p/uvod2p.pdf.



ULOHA 4+4+4 — 4. (5 BODD)
PraSatka se rozhodla Marianovi k narozenindm, které bude mit v den odeslani této série, dat Ctyti
polynomy P, Q, R, S s readlnymi koeficienty. Chtéji, aby pro libovolna cela ¢isla x, y, z, t takova,
ze xy — zt = 1, platilo

P(x)Q(y) — R(2)S(t) = 1.

Urcete vSechny ¢tvefice polynomi, které mohou Marianovi dat.



