Délitelnost

3. PODZIMNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 3.PROSINCE 2018

Pokud neni v iloze FeCeno jinak, ¢islem rozumime kladné celé cislo.

ULoHA 1. (3 BODY)
Do kazdého kolecka napiste jedno z ¢isel 2, 3, 4, 5, 6, 11, 13, 21, 30, 34 a 6006 tak, aby pomeér ¢isel
ve dvou koleckach byl celociselny pravé tehdy, kdyz jsou tato kolecka spojena carou.

ULOHA 2. (3 BODY)
Martin si napsal své oblibené ¢islo do seSitu. Petr mu ho vzal a skrtl cifru na misté jednotek. Pak
si v8iml, Ze ptvodni éislo je délitelné tim novym. Najdéte vSechna aspon dvouciferna ¢isla, kterd
mohl Martin napsat.

ULoHA 3. (3 BODY)
Zabicka Danylek skace po ocislovanych kamenech. Vzdy, kdy# stoji na kameni s &islem n, najde
nejvétsiho a nejmensiho prvociselného délitele ¢isla n. Pak sko¢i na kdmen oznaceny souctem téchto
délitelu. Ukazte, ze at zacne kdekoli, muze takto navstivit jen kone¢né mnoho riznych kament.

ULoHA 4. (5 BODD)
Najdéte vSechna prvocisla, ktera nelze zapsat jako v/24n 4 1 pro zadné pfirozené n.

ULOHA 5. (5 BODD)
Cislo n nazveme vypecené, jestlize ho mizeme vyjadiit jako soucet tii &isel a, b, ¢, pro ktera plati
a<b<ec, alb, b|ec.

Dokazte, ze existuje pouze konecné mnoho ¢isel, kterd nejsou vypecena.

ULOHA 6. (5 BoD®)
Anicka chce ¢islo n s nésledujici vlastnosti: pro vsechny nenulové cifry a a b plati, ze kdyz pred n
pridame a a za n pfipiSeme b, bude vysledné cislo délitelné ¢islem ab. Miuze Anicka takové cislo
najit?



ULOHA 7.
Najdéte vSechny monické polynomy! f s celoéiselnymi koeficienty takové, ze plati

pl2-(flp)!) +1

pro nekone¢né mnoho prvoéisel p, pro ktera je f(p) > 0.

ULoHaA 8.
Rozhodnéte, zda existuje Cislo a takové, aby pro nekonec¢né mnoho ¢isel n platilo:

nl+a| (2n)!

1Polynom anz™ + - - - + a1 + ag nazveme monickym, pokud a, = 1.

(5 BODU)

(5 BODU)



