Rovnostranné trojuhelniky
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ULona 1. (3 BODY)

Je dan rovnostranny trojuhelnik. Dokreslete do obrazku dvé primky tak, aby se v ném pak nachézely
Gty¥i rovnostranné trojuhelniky (mohou se prekryvat).

ULOHA 2. (3 BODY)
Je dén étverec ABCD. V ném je vyznaceny bod P takovy, Ze je trojuhelnik ABP rovnostranny.
Mimo ¢tverec zvolme bod @ tak, aby byl trojahelnik ADQ rovnostranny. Dokazte, ze body @, P
a C lezi na jedné pfimce.

ULoHA 3. (3 BODY)
V roviné lezi pét shodnych rovnostrannych trojuhelnikid, které mohou byt rtzné natocené. Do-
kazte, ze pro kazdy z nich lze zbylé trojahelniky bez otaceni posunout tak, aby ho cely zakryvaly.
Trojuhelniky se mohou prekryvat.

ULOHA 4. (5 BoD)
Michal a Rado hrali hru. Nejprve k sobé stranou slepili dva rovnostranné trojihelniky a potom na
né nakreslili pravidelnou trojuhelnikovou sit tak, ze policka méla n-krat kratsi stranu nez ptvodni
trojihelniky. Nasledné si stoupli do protilehlych vrcholovych policek. V kazdém tahu si kazdy
z klukt vybral néjaké policko, které sousedilo stranou s polickem, na némz pravé stal, a posunul
se na néj. Hraci se stiidali po tahu a Michal zaéinal. Pfedem se dohodli, Ze zvitézi ten, kdo bud
jako prvni stoupne na policko, kde uz stoji ten druhy, nebo jako prvni dorazi na misto, odkud ten

druhy vyrazel. V zavislosti na n urcete, kdo ma vyhravajici strategiil.

Situace na zacatku hry pron = 3

I1Hra¢ ma vyhréavajici strategii, pokud umi vyhrat nezavisle na tom, jak tahne jeho protivnik.
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ULoHA 5. (5 BODD)
Do kruznice k je vepsan trojihelnik ABC'. Pfimky prochézejici vrcholem A, které déli thel <BAC
na tretiny, protinaji kruznici £ podruhé v bodech X; a X2. Body X3 az Xg jsou definované podobné
pomoci vrchold B a C. Navic body X1, X2, ..., X¢ lezi na k v tomto poradi proti sméru hodinovych
rucicek. Dokazte, ze pfimky X1 X4, X2X5 a X3Xg urcuji rovnostranny trojihelnik.
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ULoHA 6. (5 BOD®)
Méjme rovnostranny trojuhelnik ABC' a jeho vnitini bod P. Ozna¢me postupné X, Y, Z pruseciky
pfimek AP, BP, C'P se stranami trojuhelniku ABC. Ukazte, ze |PX|+ |PY|+ |PZ| < |AB|.

ULOHA 7. (5 BODU)
V sesité je nakresleny trojuhelnik ABC, pro ktery plati, Ze tihel pfi vrcholu A je dvojndsobkem
thlu pfi vrcholu B. Ani¢ka v ném vyznacila bod P a pak si v§imla, ze vzdalenosti bodu P od bodu
A a B jsou stejné. Navic je délka usecky AC stejnd jako délka uisecky C'P. Dokazte, ze pfimka C'P
déli thel pfi vrcholu C v poméru 2 : 1.

ULoHaA 8. (5 BODU)
V rdznostranném trojuhelniku ABC plati |[<TABC| = 60°. Osy uhlt CAB, BC A protinaji prot&jsi
strany v bodech X, Y a sebe navzajem v I. Nad tseckou XY sestrojime dva rovnostranné troju-
helniky XY P a XY Q. Necht O je stfed kruznice opsané trojuhelniku BPQ. Ukazte, ze OI L AC.



