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ULona 1. (5 BODU)
Kolika zptsoby mutzeme nabarvit krychli, mame-li k dispozici padesat odstind Sedi? Sténu natfeme
vzdy celou stejnym odstinem a pouzité odstiny nemuseji byt riizné; dvé obarveni, ktera se 1isi pouze
natocenim v prostoru, povazujeme za totozna.

ULOHA 2. (5 BOD®)
Ukazte, ze pokud existuje néjaka funkce f : Z,, — Z,, spliujici pro vSechna x € Z,, vztahy
@) f(z) # =,

(ii) f(f(2)) = =,
(i) fF(F(fE+1)+1)+1) ==,

potom n dava zbytek dva po déleni ¢tyrmi.

ULoHa 3. (5 BODU)
Necht G je kone¢né grupa takové, Ze pro kazdou jeji vlastni podgrupu H (tj. H # G) existuje
podgrupa K, kterd spliuje H < K < G a ma v G prvociselny index. Oznac¢me jako p nejvétsi
prvodislo, které déli |G|. Déle at je P libovolné sylowovskd p-podgrupa grupy G. Ukazte, ze je P
normélni v G.



