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3. JARNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 10.DUBNA 2017

Pokud neni feceno jinak, pro zapis ¢isel pouzivame desitkovou soustavu. V celé sérii jsou proménné
k a n prirozena cisla.

ULoHa 1. (3 BODY)
Necht S(k) znaéi ciferny soucet ¢isla k. Naleznéte ¢islo n takové, zel (S(n) + 2017) | n.

ULOHA 2. (3 BODY)
Existuje prirozené Cislo, které ma pravé deset prirozenych délitelti, pficemz tito délitelé maji na-
vzajem ruzné posledni cifry?

ULOHA 3. (3 BODY)
Necht S(k) stéle jesté znaci ciferny soucet ¢isla k. Najdéte ¢islo n, pro které jsou S(n) i S(n + 1)
délitelnd sedmi.

ULoHA 4. (5 BODU)
Dokazte, ze pro kazdé ¢islo n nesoudélné? s deseti existuje ¢islo slozené ze samych jednicek, které
je délitelné n.

ULOHA 5. (5 BoD)
Matéj s Barou c¢ekali na prednasku a oba se nudili. Maté&j napsal na tabuli pfirozené ¢islo. Potom
kazdych pét minut Bara z ¢isla na tabuli vybrala nenulovou cifru, ¢islo smazala a misto néj napsala
soucet tohoto ¢isla se zvolenou cifrou. Dokazte, Ze se Casem na tabuli muselo objevit sudé ¢islo.

ULOHA 6. (5 BODD)
Na sto hiebicich jsou popotfadé zavésena ,dvojciferna® &isla 00,01,02,...,10,...,99. Ada je mezi
sebou presklddala tak, aby se sousedni ¢isla lisila pravé v jedné ciffe, a to o jednicku (tj. vedle 19
muze byt 09, 29 a 18, ale napfiklad 10 ne). Kolik nejvice ¢isel mohlo zlistat na svém misté&?

ULOHA 7. (5 BODD)
Pfirozené ¢islo nazveme k-krute, pokud kazdy souvisly tsek jeho ciferného zapisu v soustavé o za-
kladu k je prvocislo (zapsané v téze soustavé). Dokazte, ze pro kazdé k > 2 existuje jen konec¢né
mnoho k-krutych ¢&isel.

ULoHA 8. (5 BODD)
Pepa se Stépanem vymysleli &isté matematické kouzlo. Pepa pozada divéka, aby husim brkem
napsal na kus pergamenu jakykoliv fetézec N arabskych ¢islic. Potom Pepa zakryje nékterou dvojici
sousednich cifer dalsim kusem pergamenu. Teprve nyni pfichazi na scénu Stépan, podiva se na
neschované Cislice a oznami, které dvé cifry Pepa zakryl (véetné jejich pofadi). Pro jaké nejmensi
N je takovy trik mozné provést?

1O celych ¢islech a a b fekneme, Ze a déli b, piseme a | b, pokud existuje celé islo I takové, ze
b=al.
20 k, n fekneme, Ze jsou nesoudélnd, pokud jejich nejvétsi spoleény délitel je jedna.
1



