Poméry

2. PODZIMN{ SERIE TERMIN ODESLAN{: 9. LISTOPADU 2015

ULoHa 1. (3 BODY)
Jana, Dana a Hana organizuji spolu s péti hochy Koresponden¢ni seminaf z pomérua. Vyslo
najevo, ze Jana i Dana mély v minulosti pomér se tfemi organizatory a Hana dokonce se Ctyimi.
Musi uz nutné existovat organizator, ktery mél pomér se viemi tfemi organizatorkami?

ULoHA 2. (3 BODY)
Tenista pocita svoji tspésnost tak, ze vydéli pocet vyhranych zapast poctem vSech odehranych
zapasu. Pied zacatkem turnaje byla jeho spésSnost pfesné 1/2. Béhem turnaje odehral Gtyfi
zapasy, ze kterych tfi vyhral a jeden prohral. Po turnaji jeho Gspésnost presdhla 0,503. Jaky
nejvyssi pocet zapast mohl pred turnajem vyhrat?

ULoHA 3. (3 BODY)
Bud ABCD rovnobéznik. V jakém poméru rozdéluji pfimky prochdzejici vrcholem A a stiedy
stran BC resp. C'D uhlopticku BD?

ULOHA 4. (5 BODY)
Jsou dany tfi kruznicové oblouky se spole¢nymi koncovymi body A a B. Z bodu B vedeme
dvé poloprimky tak, ze obé lezi ve stejné poloroviné vzhledem k ptimce AB. Prvni polopfimka
oblouky protne postupné v bodech M;j, M2, M3, druhd pak postupné v bodech Nj, N2, N3.
Dokazte, ze

|M1Ma| _ |N1N2|

|MaMs|  |NaN3|'

ULOHA 5. (5 BODD)
Tecny ke kruznici k se stfedem S se ji dotykaji v bodech K, L a protinaji se v bodé M. Bod N
lezi na k tak, ze KN je jeji prumér. Ozna¢me P prusecik pfimek LN a KM a @ prusecik PS a
MN. Vypoctéte |IMQ|/|QN].

ULOHA 6. (5 BODU)
Pétiprvkovou mnozinu nenulovych realnych cisel nazveme vykutdlenou, pokud plati, ze pro li-
bovolna tfi ruzné ¢isla z, y, z lezici v této mnoziné je xy + yz + zx raciondlni ¢islo. Ukazte, ze
pomér libovolnych dvou ¢isel z jedné vykutalené mnoziny je racionalni.

ULOHA 7. (5 BODD)
V trojuhelniku ABC mé thel pii vrcholu A velikost 60°. Uvnitf trojuhelnika se nachézi bod
K, pro ktery |[<AKB| = |[<<BKC| = |[<CKA| = 120°. Oznacime-li stfed strany BC jako M,
dokazte rovnost
|[KA|+ |KB| + |KC| _ 9
|AM]| a




ULoHA 8. (5 BODU)
Pro pfirozené ¢&islo n oznaéme jeho ciferny soudet symbolem S(n). Najdéte nejvétsi moznou
hodnotu poméru S(n) / S(16n).



