Prameéry

1. JARN{ SERIE TERMIN ODESLAN{: 10.UNORA 2014

Neni-li Feceno jinak, myslime primérem nékolika ¢isel jejich aritmeticky primér. Aritmeticky pru-
meér n disel ay,az,...,an je ¢islo %(al +az+ -+ an).

ULOHA 1. (3 BODY)
Miize byt primér 2014 (ne nutné rznych) piirozenych ésel! roven &islu 201,47

ULoHA 2. (3 BODY)
Déti ve 3. B maji prumérné 9,6 spoluzacek. Kolik déti chodi do 3. B? Naleznéte vSechny moznosti.

ULoHA 3. (3 BODY)
PraSatko si hraje se svymi prateli plejtvakovci Sedymi. Kytovci do pisku vyryji ¢isla 1,2,...,n.
PraSatko si v kazdém tahu vybere dvé cisla, jejichz prumeér je celociselny, smaze je a pfipise do
pisku onen prameér. Dokazte, Ze pro kazdé n > 3 umi PraSatko postupovat tak, Ze na konci zbyde
v pisku jediné cislo.

ULOHA 4. (5 BODD)
Na tabuli jsou dvé ¢isla: 2014 a néjaké mensi pfirozené ¢islo n. Pokud je primér ¢isel na tabuli
celociselny, Al¢a ho na tabuli pfipiSe a jedno z ptivodnich dvou ¢isel smaze. Dokazte, ze Aléa muze

provést.

ULOHA 5. (5 BODD)
E.T. k narozenindm dostal krasny kruhovy dort a hned se rozhodl ptlkruhovou ¢ast z néj vénovat
nejlepsimu resiteli PraSatka. Nez ji ale stihl odkrojit, Pepa uz dort nakrajel tradi¢nim zpusobem
na pravé 4k dilku tak, ze 2k z nich bylo vétsich (navzdjem stejnych) a 2k mensich (téz navzajem
stejnych). Dokazte, ze E.T. i tak nasel nékolik sousednich dilkd, které tvofily ptlkruh. (Podafilo se
mu tedy oddélit palkruhovou ¢&st, aniz by musel nakréjené kousky preusporadat.)

ULOHA 6. (5 BODU)
Podmnozinu mnoziny M = {1,2,...,n} nazveme primérnou, pokud je neprazdna a primér jejich
prvkl je celociselny. Dokazte, ze podet primérnych podmnozin mnoziny M mé stejnou paritu?
jako n.

ULOHA 7. (5 BODU)
Aritmetickym polomérem dvou ¢isel a, b rozumime ¢islo aTer, Po poli skice n jednicek. Kdyz se
dveé cisla potkaji, zmizi a misto nich se na poli objevi jejich aritmeticky polomér. Takto cisla na

poli postupné ubyvaji, az zbyde jen jedno. Dokazte, ze toto Cislo nebude mensi nez %

INulu za pfirozené &islo nepovazujeme.
2Dv¢ ¢isla maji stejnou paritu, pokud jsou obé suda nebo obé lich4.



ULoHA 8. (5 BODD)
Bud ABC ostrouhly trojuhelnik se stfedem kruznice opsané O. P¥imky AO, BO, CO protnou
kruznice opsané trojuhelnikim OBC, OCA, OAB postupné v bodech D, E, F ruznych od O.
Dokazte, ze

0D - |OE|- |OF| > &,

kde d znaci prumér kruznice opsané trojuhelniku ABC.



