Pét

1. PoDZIMN{ SERIE TERMIN ODESLAN{: 1.RfiNA 2012

ULoHA 1. (3 BODY)
Rozdélte télo PraSatka na pét shodnych &asti (Sedé ¢ary nehraji roli).

ULoHA 2. (3 BODY)
Najdéte pét po sobé& jdoucich ptirozenych ¢isell, jejichz soudet je patou mocninou pfirozeného
cisla.

ULoHA 3. (3 BODY)

Standova oblibena ¢isla jsou ta, ktera vzniknou soudinem nékolika prvnich pfirozenych ¢isel?.
Ukazte, ze zapis zadného Standova oblibeného ¢isla nekon¢i presné péti nulami.

ULoHA 4. (5 BODU)
Al¢a napsala v néjakém potadi na papir éisla 1 az 10 (kazdé jednou), pfi¢emz zacala sedmickou.
Neuslo ji, ze pro kazdé k = 1, ...,9 byl soucet prvnich k ¢isel délitelny tim néasledujicim. Dokazte,

ze poslednim ¢islem na papife byla urcité pétka.

ULOHA 5. (5 BODD)
Pétadvacet aktivnich organizatori (déle orgi) PraSatka chce zacit pravidelné schiizovat. PF¥itom
chté&ji, aby platilo néasledujici:

(i) kazdé schizky se musi Gcastnit alespon jeden org,

(ii) kazdé schiizky se musi Gcastnit jind skupina orgu,

(iii) pro kazdé dvé rtizné schuzky musi existovat org, ktery se ucastni obou z nich.
Kolik nejvice schiizek miize probéhnout? Popiste, jak lze schiuzky uskutecnit, a ukazte, ze vice
se jich opravdu konat nemuze.

INulu za pfirozené ¢&islo nepovazujeme.
2Takovym &islim se ¥ika faktoridly a znadise n! =1-2-3---n.
1



ULOHA 6. (5 BODD)
Symbolem S(n) zna¢ime ciferny souéet pfirozeného ¢isla n. Najdéte pfirozena éisla a, b, ¢ takova,
ze

S(a+b) <5, Sb+c)<b5, S(c+a)<b5 a Sla+b+c)>50.

ULOHA 7. (5 BODD)
KruZnice vepsana pétithelniku ABCDE se dotyké jeho strany BC v bodé P. Plati-li |AB| =
|BC| = |CD|, dokazte, ze pfimka PE je kolma na stranu BC.

ULoHA 8. (5 BODU)
Mirek si do sesitu vypsal ¢isla 1,2,...,500 v nezndmém poradi. Kdyz se ho Pepa zeptd na
libovolnych 250 cisel, Mirek mu fekne, v jakém poradi se v jeho sesSitu vyskytuji. Na kolik
nejméné otazek dokadze Pepa vzdy s jistotou uréit, v jakém poradi ma Mirek ¢isla v sesitu
napsana?



Pét

1. PODZIMN{ SERIE VZzZOROVE RESEN{

Uloha 1. (133; 132; 2,98; 3,0)
Rozdélte télo PraSédtka na pét shodnych édsti (Sedé cary nehraji roli).

(Josef Tkadlec)

RESEN(:
Na obrazku vidite dvé riznd mozna rozdéleni prasatka.

POZNAMKY:

Uloha byla jednoduché a nas p¥i opravovani té&sil pohled na mnozstvi prasatek. Naprosta vétsina
Fesiteld tak dostala plny pocet bodu :-) Pfiblizné pétina FeSitelti poslala obé& dvé mozné FeSeni.
Neékteri se snazili své feseni odivodnit, tentokrat nam ale opravdu stacil jen obrazek ¢i slovni
popis, jak byste prasatko rozdélili. (Kristyna ,,Kikina“ Zemkovd & Viktor Szabados)



Uloha 2. (141; 141; 2,99; 3,0)
Najdéte pét po sobé jdoucich piirozenych éisel®, jejichz soucet je patou mocninou piirozeného
cisla. (Standa Mach)
RESEN(:

Oznac¢me a prostfedni z péti prirozenych po sobé jdoucich ¢isel. Pak soucet téchto péti cisel
je(@a—2)+(a—1)+(a) + (a+ 1) 4+ (a + 2) = 5a. Tento soucet se ma rovnat paté mocniné
ptirozeného &isla, tedy 5a = b%, b € N. Aby mohla rovnost nastat, musi byt b délitelné péti, tedy
b = b5c, c € N, proto

Dostavame pétici po sobé jdoucich pfirozenych cisel:
5icd —2, 5% —1, 540, 5P 41, 54+ 2,

jejiz soudet je roven (5¢)° pro libovolné ¢ € N. Napiiklad pro ¢ = 1 ma pétice 623, 624, 625, 626,
627 soucet 3125 = 55.

POzZNAMKY:

Pro spravné vyreseni tlohy samozrejmé stacilo najit libovolnou z nekoneéné mnoha pétic vyho-
vujicich zadani. Drtiva vétsina Fesiteld méla tlohu naprosto spravné, nejcastéji se vyskytovaly
pétice se sou¢tem 5%, ponékud méné ¢asto pétice se souctem 10°. Nicméné piekvapilo mé Feseni
obsahujici jediny rfadek: 623 + 624 + 625 + 626 + 627 = 6125. (Misa Hubatova)

Uloha 3. (122; 120; 2,94; 3,0)
Standova oblibena ¢isla jsou ta, kterd vzniknou soudinem nékolika prvnich piirozenych Cisel?.
Ukazte, ze zapis zadného Standova oblibeného c¢isla nekonéi piesné péti nulami.

(Standa Mach)
RESEN{:
Usporiadame Standove oblubené ¢isla (faktorialy) podla velkosti. n-té ¢islo vznikne vynasobenim
(n — 1)-ého faktorialu ¢islom n, preto bude pocet nal na ich konci s velkostou &isla narastat.
Tento pocet odpoveda najvyssej mocnine 10, ktord ho deli — ta je rovna mensiemu z exponentov
pri 2 a 5 v prvociselnom rozklade.

Najprv sa zameriame na pitky: Prva pidtka nam pribudne pri piatom Standovom obltibenom
Gisle (1-2-3-4-5=23.3.5), druha pri desiatom a tak dalej. Piata by mala pribudnat pri
25-tom disle, ktoré ale vznikne z toho 24-tého vynasobenim 25 = 5 - 5. Exponent u pétky teda
»breskoci“ ¢islo 5 na ¢islo 6.

Pozrime sa, kolko mame v 25-tom ¢isle dvojok: Exponent pri dvojke rastie pri kazdom parnom
éisle, preto uz v dvanastom Standovom ¢isle bude vicsi ako 5.

Pocet koncovych nul teda bude do 24-tého Standovho ¢isla mensi nez 5, od 25-teho dalej

POZNAMKY:

Medzi rieSeniami sa vyskytlo par takych, kde ste jednoducho vy¢islili 24! a 25!. Sice to ulohu
riesi, nie je to vSak tak pekné rieSenie, ako sme chceli. VicSina z Vas si ale uvedomila vsetky
dolezité veci a dotiahla riesenie do tispesného konca. Prislo aj mnozstvo rieseni, kde ste nenapisali
priamo, ze nuly neubidaju alebo ze mame dost dvojok, ale myslim, ze kazdy si to pri rieseni
tlohy uvedomil. Velmi ma potesili rieSenia, kde ste uviedli vSeobecnejsi vzorec, kolko nil mé
ktoré Standovo ¢islo. (Déaska Krasnayova)

3Nulu za pfirozené &islo nepovazujeme.
4Takovym &islam se ¥ika faktoridly a znadise n! =1-2-3---n.
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Uloha 4. (133; 121; 4,45; 5,0)
Aléa napsala v néjakém pofadi na papir ¢isla 1 az 10 (kazdé jednou), pFi¢emz zacala sedmickou.
Neuslo ji, ze pro kazdé k = 1, ...,9 byl soucet prvnich k ¢isel délitelny tim nasledujicim. Dokazte,
ze poslednim c¢islem na papife byla urcité pétka.

(Pepa Tkadlec)

RESENT:
Po sedmicce, ktera je dle zadani prvni, mohou néasledovat jen jeji délitele 1 nebo 7. Protoze se
sedmicka nesmi v posloupnosti opakovat, musi byt druhym cislem 1.

Oznacime posledni ¢islo x a vypocéitame soucet vSech ostatnich éisel

_10-11

1+2+---4+10—=x —x=55—ux.

Toto ¢islo je délitelné poslednim ¢islem x, proto = déli 55.
Deélitele 55 = 5- 11 z ¢isel 1,2, 3,...10 jsou pouze 1 a 5. O jedni¢ce ovSem vime, Ze musi byt
na druhém misté, takze poslednim c¢islem muze byt jediné pétka.

POZNAMKY:
Vétsina fesitelt vyresila ulohu na pét bodi, jen néktefi zapomnéli na to, ze 55 déli i jednicka,
¢mz ztratili jeden bod. Cést Fesitelti jesté nalezla alespon jednu posloupnost vyhovujici zadani.
To sice zadani nevyzadovalo, nicméné je dobré si uvédomit, ze pravé na podobnych drobnostech
se Casto zbytecné ztraceji body.

Mezi resenimi se bohuzel objevilo i n€kolik pokust o rozebirani vSech moznych posloupnosti,
které vyhovuji zadani. Nikomu se ovSsem nepodafilo vSechny tyto mozZnosti spravné najit, a tak
tito Fesitelé dostali za sva FeSeni minimum bodi. (Martin Topfer)

Uloha 5. (102; 93; 3,65; 3,0)
Pétadvacet aktivnich organizatort (dale orgii) PraSétka chce zacit pravidelné schiizovat. Pfitom
chtéji, aby platilo nasledujici:

(i) kazdé schiizky se musi tcastnit alespon jeden org,

(ii) kazdé schiizky se musi Gcastnit jina skupina orgi,

(iii) pro kazdé dvé rizné schiizky musi existovat org, ktery se tc¢astni obou z nich.
Kolik nejvice schiizek muze probéhnout? Popiste, jak Ize schuzky uskutecnit, a ukazte, ze vice
se jich opravdu konat nemuze. (Alca Skélovd)

RESENT:

Budeme brat orgy jako mnozinu a schiizku jako néjakou jeji podmnozinu. Pokud tedy mame 25
organizatort, podle znamého vzorce miize probéhnout 225 schiizek dle pravidla (ii). Sparujeme
schiizky tak, Ze ke kazdé pfifadime schizku odpovidajici jejimu dopliiku. Diky pravidlu (iii)
nemohou probéhnout schiizky ze stejné dvojice, a tedy schiizek nemuze byt vice nez dvojic, to
je 224,

Nyni musime ukazat, %e opravdu lze vytvofit takovy systém, aby mohlo probéhnout 224
schiizi. K tomu staci, kdyz z kazdé dvojice vybereme pravé jednu mnozinu. Ukdzeme dvé moz-
nosti, jak to provést.

Systém ,superorga“. Jednoho orga oznadime za superorga a z kazdé dvojice vybereme tu
schiizku, kterd superorga obsahuje. Kazdé dvé mnoziny budou mit spoleéného alespon toho
superorga.

Systém ,nadpoloviéni vétsiny“. 7Z kazdé dvojice vybereme tu schiizku, kterda ma vice orgt —
tedy aspon 13. Kazdé dvé schiize maji obé aspon 13 orgl. Protoze orgi je celkem méné nez 26,
musi mit néjakého orga spolecného, takze je splnéna podminka (iii).
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POZNAMKY:
Priblizné tfetina fesitelti vyfesila ilohu naprosto spravné. Nalezla maximum, ukazala, ze vice
schiizi nemize probéhnout, a poté toto maximum zkonstruovala. Bohuzel dalsi polovina fesi-
telti predpokladala, Ze nejlepsim systémem je zvolit jednoho organizatora, ktery bude na vsech
schiizich. Tim sice ukézala, e umi zkonstruovat feseni o 224 schiizich, ale nedokazala, ze schiizi
nemuze byt vice. Tato feSeni byla ohodnocena tfemi body.

Zbytek se dopustil chyby pfi vypoctu jednotlivych kombinaci, jak vyrobit skupinky po k
lidech z 25. Tém tedy viele doporucuji néco si o kombinac¢nich ¢islech precist, napiiklad v nasi
knihovné na webu. (Tomés Kubelka)

Uloha 6. (70; 69; 4,90; 5,0)
Symbolem S(n) znacime ciferny soucet piirozeného ¢islan. Najdéte pFirozena ¢isla a, b, ¢ takova,
ze
S(a+0b) <5, Sb+c)<b5, Slc+a)<b a S(a+b+c)>50.
(Pepa Tkadlec)
RESENT:
Ozna¢me a+ b=z, a+ c=y, b+ ¢ = z. Ze zpusobu, jakym jsme z, y a z zavedli, vyplyva:

z+y—z=(a+bd)+(at+c)—(b+c¢c)=2a>0.

Analogické vztahy plati i pro 2b a 2¢. Cisla z, y a z tedy musi spliiovat trojihelnikovou nerovnost.
Jelikoz pracujeme s prirozenymi ¢isly, lze S(z) < 5 prepsat jako S(z) < 4. Obdobné to plati
i pro S(y) a S(z). Z vlastnosti cifernych souéti vyplyva

S(z+y+2) < S(x)+ Sy) + S(2) < 12.

Déle muzeme odvodit

a+b+c:1’+2ﬂ,
s<a+b+c>:s(l’+2ﬂ).

Po a + b + ¢ vyzadujeme ciferny soucet vétsi nez 50. Chceme tedy cislo  + y + z ,,s malym
cifernym souctem®, po jehoz vydéleni dvéma dostaneme ¢islo ,s velkym cifernym souétem.
Pokud napiiklad vydélime dvéma ¢&islo 10 (ciferny soucet 1), dostaneme éislo 5 (5-krat vyssi
ciferny soucet). Analogicky muZeme vzit éislo 1111111111110 (ciferny soucet 12), které kdyz
vydélime dvéma, dostaneme &islo 555 555 555 555 (ciferny soucet 60).

Jenze ¢islo 1111111111 110 se nam nepovede rozdélit na 3 ¢isla z, y, z s cifernymi souéty nej-
vyse 4, kterd splnuji trojuhelnikovou nerovnost. To kvili jedniéce na zacatku — to ¢islo z trojice
z, Y, z, které ji ,dostane”, bude vétsi nez soucet zbylych dvou.

V dalsim pokusu zkusime obdobné ¢islo, jen s tim rozdilem, Ze na prvnim misté nebude jed-
nicka. Shledavame, ze po vydéleni ¢isel 211111111110, pfipadné 31111111110 (ciferny soudet
12) dvéma dostéavame ¢&isla 105 555 555 555, 15 555 555 555 (ciferny soucet 51, stéle v&tsi nez 50).

Tato cisla jiz dokdzeme rozdélit na soucet x« + y + z, napriklad volime-li

x = 11110000000, ¥y = 10001110000, =z = 10000001110,
dopocitame trojici
a = 4445555555, b = 15554445555, ¢ = 50555554445,

ktera splinuje zadani.



POZNAMKY:
Vétsina fesSiteld se s tlohou poprala dobre. Nékteri se spokojili s tim, Zze bez jakéhokoliv ko-
mentafe uvedli nalezend ¢isla (coz bylo zcela v porddku), jini naopak sviij postup popisovali
zbytecné obsirné. Kdyz v textu byla obsazena alespon jedna hledané trojice, udélil jsem pét
bodu — protoze nalézt takovou trojici bylo to, co zadani zadalo. Stru¢nym feSenim se nedalo nic
vytknout; v té&ch delsich se velmi ¢asto vyskytovala nedokdzana (a mnohdy dokonce nespravna)
tvrzeni, jako naptiklad ,Toto jsou vSechny trojice, které splnuji zadani.“ nebo ,Hledana cisla
musi byt slozena pouze ze Ctyfek a pétek.“. Za takovéto neduslednosti jsem ale body nestrhéaval.

Kromé spravnych feseni se vyskytl jeden pokus o dikaz, ze takové ¢isla neexistuji, dale jedno
Spatné€ prectené zadani a jeden nadé€jné rozjety pokus o feSeni, bohuzel nedovedeny do konce.
I tyto snahy vedly k dil¢im vysledktim, takze byly ocenény patfi¢nym poctem bodu.

Vymykalo se feseni Jakuba Safina, ktery kromé nalezeni konkrétni trojice &isel podal i dikaz,
ze vSechna feSeni jsou v urcitém tvaru. Dukaz je ale prili§ dlouhy, nez aby se dal pouzit jako
vzorové FeSeni. Vyrazné vice lidi objevilo, ze kdyz je feSenim (ao, bo, co), pak je FeSenim rovnéz
(10&07 10bo, 10co).

Nejoblibenéjsi uvadénou trojici byla (4554554554, 5445445445, 5545545545) spolu s tou ze
vzoraku. Dale bylo nalezeno nékolik podobnych. Vyrazné se odliSovala ta, kterou nalezla Kris-

tyna Sudomovd — jeji &islo a bylo 5049504950495050505. (Kuba Krasensky)
Uloha 7. (89; 74; 4,00; 5,0)
Kruznice vepsand pétitthelniku ABCDE se dotyka jeho strany BC' v bodé P. Plati-li |AB| =
|BC| = |CD|, dokazte, ze pfimka PE je kolm& na stranu BC. (Pepa Tkadlec)
RESENT:

E

Oznac¢me S stfed kruznice vepsané pétithelniku ABCDE a jeji body dotyku se stranami FA,
AB, CD a DE po fadé oznaéme N,O, Q a R. Tvrzeni o shodnych teénach® dava |AN| = |AO|,

5Tvrzeni o shodnych teénach ¥ika, #e mame-li dvé riiznobéziné teény jedné kruznice, pak
vzdalenost jejich pruseciku od obou bodu dotyku je stejna.
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|BO| = |BP|, |CP| = |CQ)|, |DQ| = |DR| a |[ER| = |EN|. Protoze ze zadani |AB| = |BC|,
tak |AO| = |AB| — |OB| = |BC| — |BP| = |CP|. Ctyfthelniky SNAO a SPCQ jsou shodné,
shoduji se totiz ve vSech ¢&tyfech stranach (|JAN| = |AO| = |CP| = |CQ)| je ukdzano vyse a
|[SN| = |SO| = |SP| = |SQ)| jsou poloméry kruznice) a navic v pravych thlech sevienych mezi
teCnami a poloméry kruznice. Ze shodnosti ¢tyftahelnikii plyne rovnost velikosti thla [<<NSO| =
|<{PSQ| = a. Analogicky zjistime také shodnost ¢tyfuhelniki SOBP a SQDR, ze které plyne
rovnost velikosti odpovidajicich si uhld |[<<OSP| = |[<<QSR| = 3. Déle si vSimneme shodnych
pravouhlych trojuhelnikt ENS a ERS (podle véty Ssu — spoleénd strana E'S, polomér kruznice
a pravy thel) a z ni usoudime posledni rovnost uhld |[<ESN| = |<RSE| = 7. Nyni ukadzeme,
ze thel PSE je pfimy:

= 180°.

2 2 2 360°
|APSE| = |<OSP| + |[ANSO| + |<XESN| = a + B+ = 22T 28427 _ o

2

Body P, S, E tedy lezi na jedné pfimce a protoze tecna BC' je kolma na polomér SFE, tak je
kolma také na pfimku PE.

POzZNAMKY:

problému vyporadalo. Jenom hrstka z vas se nechala nachytat a tvrdila, Ze jediny vyhovujici
pétithelnik je pravidelny. Potésilo mé, ze ve vétsiné feseni byl prehledny obrazek, ale na druhou
stranu se naslo nékolik opravdu vypecenych dukazl, které se vsemoznymi prostiedky snazily
kamuflovat, ze ulohu nevyfesily — nebo jesté hure — ze ji vlastné vyresily. Obzvlasté péknym
feSenim, které se obesSly bez zdlouhavého pocitani thli kolem stfedu kruznice a pomohly si

néjakym péknym trikem, jsem udélil imaginarni bod. (Filip Hlések)
Uloha 8. (55; 39; 1,71; 2,0)
Mirek si do seSitu vypsal ¢isla 1,2,...,500 v neznamém poradi. Kdyz se ho Pepa zepta na

libovolnych 250 cisel, Mirek mu fekne, v jakém poradi se v jeho sesitu vyskytuji. Na kolik
nejméné otazek dokaze Pepa vzdy s jistotou urcit, v jakém poradi ma Mirek cisla v seSitu
napsana? (Mirek Olsék)

RESENT:

Pepa dokéaze urcit poradi v Mirkové sesitu nejméné na 5 otazek. Nejprve ukazeme, ze 5 otazek
Pepovi stac¢i (konstrukce) a nésledné ze neexistuje strategie, pti které by mohl Pepa zjistit poradi
na 4 otazky (dikaz minimality).

Konstrukce

Pepuv postup muze byt napfiklad nésledujici:
1. otazka: Pepa se zeptd na ¢isla od 1 do 250, tuto uspofadanou 250-ici oznaci A.
2. otazka: Pepa se zepta na ¢isla od 251 do 500, tuto usporadanou 250-ici oznaéi B. VSimnéme
si, ze kdykoli je ¢islo mezi prvnimi 125 v Mirkové sesité, je nutné mezi prvnimi 125 v A nebo
mezi prvnimi 125 v B.
3. otazka: Pepa se zeptd na prvnich 125 éisel z A a prvnich 125 &isel z B. Prvnich 125 ¢&isel
odpovédi bude prvnich 125 ¢isel v Mirkové sesité (v tomto potadi).
4. otazka: Analogicky jako ve tieti otazce se Pepa zeptd na poslednich 125 ¢isel z A a B a zjisti
tak poslednich 125 c¢isel v Mirkoveé sesité.
5. otazka: Pepa se zepta na zbylych prostfednich 250 éisel, tim uz bude znat presné poradi
Mirkova sesitu.

Postup ukazuje nésledujici obrazek, srafované oblasti znézornuji ¢isla, jejichz pozici uz Pepa
najisto zna.



1. otazka 2. otdzka
125 125 125 125

3. otazka 4. otazka
125 125

5. otdzka §

Diikaz minimality (volné podle Ani¢ky DoleZalové a Marty Kossaczké)

Predpokladejme, zZe existuje Pepova strategie na 4 otazky. Na zakladé ni najdeme usporadani
cisel v Mirkové sesité, které tato strategie neurci jednoznacné.

Rozdélime si pozice ¢isel v Mirkové sesité do 250 dvojic, sparujeme prvni s druhou, tfeti
s Ctvrtou, ... 499-tou s 500-tou. Na zakladé Pepovy strategie pro prvni dvé otazky usporadame
¢isla v Mirkové posloupnosti tak, ze v obou prvnich dvou otazkach se Pepa zepta z kazdé dvojice
na pravé jedno cislo.

Pro prvni otazku to provedeme snadno. Pro druhou otazku staci ¢isla, na kterd se Pepa pta
pouze v druhé otazce, umistit do stejnych dvojic jako ta, na kterd se ptéd pouze v prvni. Cisla,
na kterd se nepta v prvni ani ve druhé otazce, pak dame do dvojic k tém c¢islim, na ktera se
ptal v obou. Schématicka situace po 2. otazce je znazornéna na obrazku, puntiky jsou éisla, sedé
ovaly dvojice.

1. otazka

2. otazka
{ I ) [ J 00

Sice jsme jesté neurcili poradi ¢isel ve dvojicich, ale odpovédi na prvni dvé otdzky na nich
nezavisi. Ve tfeti otdzce se Pepa musi zeptat na nékterych 125 dvojic a ve ¢tvrté na zbylych 125
dvojic. Pokud by tak neucinil, existovala by dvojice, na kterou se Pepa neptal (v jedné otazce),
a tak by nemohl uréit, v jakém potadi jsou ¢&isla v této dvojici. Ctvrta otazka tedy nezavisi na
poradi ve dvojicich, které Pepa zjisti ve tfeti otazce.

Najdeme dvé po sobé jdouci dvojice takové, ze na jednu se bude ptat ve treti otdzce a na
druhou ve ¢étvrté. Pozice ¢isel téchto dvou dvojic ozna¢me zleva doprava a, b, c,d. Ted ¢isla na
téchto pozicich rozmistime tak, aby Pepa nemohl urcit, v jakém jsou potfadi. Rozebereme dva
pripady:

(i) V obou dvojicich je ¢éislo z prvni otdzky jiné nez ¢islo z druhé. Pak &isla uspofadame
tak, aby Cisla z prvni otazky lezela na pozicich a, c a ¢isla z druhé na pozicich b, d.

(i) V nékteré ze zminovanych dvojic je éislo, na které se Pepa v prvnich dvou otézkich
neptal. Toto ¢islo umistime na pozici b (je-li v prvni dvojici) nebo ¢ (je-li v druhé).



V obou téchto pripadech se Pepa po 4. otazce dostane do stavu, kdy se nezeptal na vzajemné
poradi cisel na pozicich b, c. Tato cisla mohou byt prohozena se zachovanim odpovédi, takze
Pepa nezné presné poradi Cisel.

POzZNAMKY:

Kdyz jsem se podival té€sné po terminu na feSeni odesland submitovatkem, zklamalo mé, ze jsem
tam nenadel zadny spravny dikaz minimality. Castou chybou napiiklad bylo ,,Pokud by se Pepa
zeptal na nékteré ¢islo = jen jednou, nemohl by za jistych okolnosti uréit jeho poradi. Takze se
musi zeptat na kazdé ¢islo pravé dvakrat, no a v takovém pripadé zase za téchto okolnosti nedo-
kaze urcit poradi.“ Tento argument vSak viibec nemysli na to, ze Pepa se o otazkach rozhoduje
podle ptredchozich odpovédi. Pepa se mize v prubéhu rozhodnout, jestli se na néco zepta jen
jednou, a na co.

Za konstrukci na pét otazek jsem udéloval 2 body, za falesny dikaz pak nic. Dokonce i pocty
otazek, které jste tipovali, byly vSelijaké, kromé spravnych péti (vic uz snad nazev série napovidat
nemohl) se vyskytly i pokusy na 2, 4, 6 nebo 9 otdzek. Nastésti tlohu nakonec zachrénily dvé
resitelky, které poslaly feseni postou. Kam to ten svét spéje ... :-) (Mirek Olsdk)
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