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1. ULOHA 
, ' 7 

Ot>kazte, ze cislo 77777777777777 + 1 ma alespon k ruznych prvociselnych delitelu. Cislo ~ 
~e_n7-okrat nenf chybou v zadani, zvolte si ho podle svych schopnosti. Cim vetsi bude, tim vicll :• 
bodu muzete dostat. 

'.l. TJLOHA 

M,:3-me danu kruznici k se stredem S a jeji tecnu, primku p. Nyni na pfimce p zvolme bod X 
(X r/:. k), na tecne q kruznice k prochazejid bodem X (q # p) body M, N, na primce p body 
1(, L, aby byly splneny nasledujici podminky: 

(a) IXKI > IXLI, IXMI > IXNI; 
(b) bod S nalezi usecce KM; 
(c) pfimka LN je tecnou kruznice k; 
(d) l<rLNMI + l<rMKLI = l<tNLKI + l<rKMNI, 

.t-vt'usi pak platit IK Ml = IK LI+ IM NI? 

;3, lJLOHA 

( ~) N echt' r je prirozene cislo. N ajdete vsechna n ( v zavislosti na r) takova., ze f fn Je 
deli tel em cisla ff,.; Ji je i-t,Y clen Fibonacciho posloupnosti. 

,L;J.,..,A 

(b) Dokazte, ze zadne Fibonacciho cislo neni delitelne sedmnacti. 1. 
-I • I\ \ 

( c) Dokazte, ze FibonM:ciho cislo je delitelne ctyrmi prave tehdy, kdyz je delitelne sesti. ' 

4.ULOHA 

Predstav si teleso, ktere vznikne tak, ze na kazdou stenu krych-
1~. ptilepfme dalsi, stejne velkou. Nedokas-li si ho predstavit, po­
divP.j se napravo od tohoto odstavce (pak jsem ovsem zvedav, jak 
~udes ulohu resit). Zjisti, jestli lze kopiemi tohoto telesa beze zbyt­
ku vyplnit prostor . 

. 5. lJLOHA 

Me.1me dano n + 1 ruznych nezapornych realnych cisel. Dokazte, ze lze mezi nimi nalezt x, 

y tak, aby O < n Ix - YI< (x + l)(y + 1). 
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6. {1LOHA 

-- -- -- Se<:rete: 

(a) tcn 2

~C:) 
l=O 

l/ - ] 

( b) I: Ct') ( n ). 
l=O l l + 1 

Kornbinatoricka reseni maji pfednost (tj. dostanete za ne (nejspis) vfce bodu. 

12] 

7. ULOHA • 
Bud' p polynom s komplexnimi koeficienty takovy, ze vsechny jeho kofeny {komplexnf) Iezi 
V horni polorovine, tj. maji nezapor~ou imaginarnf cast. Dokazte, ze i kofeny jeho derivace 

lezi v horni polorovine. . 

• Nadprumerne inteligentnf jedinci (tedy napfiklad fesitele naseho seminafe) si jiste po­
vsimli ponekud neobvykleho poctu pffklad1i v teto serii. Ano, je jich sedm. Ti vsimavejsi si 
mozna take vsimli, ze pokud ziskaji 35 bodu, coz je pfi sedmi pffkladech docela snadno (?) 
proveditelne, vzniknou znacne problemy pfi dosazovani do bonifikacniho vzorecku uvedeneho 
V uvodnim leta.ku. • 

Proto se s platnosti od letosni osme serie nejmene do konce tohoto rocniku upravuje 
pfedpis pro bonifikaci takt~: vsude, kde se v 6.vodnim letaku vyskytovala konstanta 25, bude 
nahrazena hodnotou 5n, kde n je pocet prikladu v serii.-

Za posledni serii je tedy mozne ziskat az 35 bodu. Do celkoveho pofadi se bude zapocitavat 
sest nejlepsich serif, takze je velice prakticke osmou serii resit. Doufejme, ze to aspon nekoho 
odradi ~d 6.myslu osmou serii neposilat ( coz je pomerne hojne rozsifeny zvyk) . 

• 
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