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Téma: Zlaty hieb

Termin odeslani: 20. KVETNA 1996

1. ULOHA

‘ $r - g T e . B e dm Pt
Dokaite, Ze tislo 777777777777 4 1 mé alespoh k rfiznych prvodiselnych délitelii. Cislo F
tentokrat nenf chybou v zadéni, zvolte si ho podle svych schopnosti. Cim vétsi bude, tim vic
bodi miZete dostat.

2 JLOHA
MAme danu kruZnici k se stfedem S a jeji teénu, pfimku p. Nyni na pfimce p zvolme bod X
(X € k), na tetn& q kruznice k prochézejici bodem X (g # p) body M, N, na pifimce p body
K, L, aby byly splnény nasledujici podminky:

(a) |XK| > |XL|, |XM]| > |XN|;

(b) bod S néle#i tseéce K M;

(c) pfimka LN je te¢nou kruZnice k;

(d) KLNM|+ |[<MKL|=|<NLK|+|<KMN]|.

Musi pak platit |[KM| = |KL|+|MN|?

3. ULOHA
(a) Necht r je pfirozené Cislo. Najdéte viechna n (v zavislosti na r) takova, Ze fyr, je
délitelem ¢&isla fr.; f; je 1-1y Clen Fibonacciho posloupnosti.

Aidar

(b) Dokaite, %e #4dné Fibonacciho &islo neni délitelné sedmnacti. 7

oA
(c) Dokazte, Ze Fibonacciho &islo je délitelné ¢tyrmi pravé tehdy, kdyZ je d&litelné Sesti. ‘.&

N

4. ULOHA
Predstav si téleso, které vznikne tak, Ze na kaZdou sténu krych- /—
le pfilepime dalsi, stejné velkou. Nedokas-li si ho pfedstavit, po- L
dive) se napravo od tohoto odstavce (pak jsem ovSem zvédav, jak
budes tlohu resit). Zjisti, jestli 1ze kopiemi tohoto télesa beze zbyt- ]_J)

ku vyplnit prostor.

5. ULOHA
Mé&jyme déno n + 1 rdznych nezdpornych realnych &isel. DokaZte, Ze 1ze mezi nimi nalézt z,

ytak,aby O <n|z—y|<(z+1)(y+1)

16



= Km.espondenc"ni seminaf, KMA MFF UK, Sokolovskd 83, 186 00 Praha 8 - Karlin 4

6. ULOHA
- - S(.Ciei,(’. = -1

) o (b Dl ) (o)

=0 3 =0

Kombinatorické. teSeni maji prednost (tj. dostanete za né (nejspis) vice bod.

7. ULOHA : :
Bud P polynom s komplexnimi koeficienty takovy, Ze vSechny jeho kofeny (komplexni) leZi

v horni poloroving, tj. maji nezapornou imaginarni ¢ast. DokaZte, Ze i kofeny jeho derivace

lezi v horni poloroviné.

. Nadprimé&rné inteligentni jedinci (tedy napiiklad feSitelé naSeho seminafe) si jisté po-
vé&imli ponékud neobvyklého po&tu pfikladi v této sérii. Ano, je jich sedm. Ti v8imavéjsi si
mo#na také viimli, Ze pokud ziskaji 35 bodi, coZ je pii sedmi piikladech docela snadno (?)
proveditelné, vzniknou znaéné problémy pfi dosazovani do bonifika¢niho vzorecku uvedeného
v ivodnim letaku.

Proto se s platnosti od letoSni osmé série nejméné do konce tohoto rocniku upravuje
pfedpis pro bonifikaci takto: vSude, kde se v ivodnim letdku vyskytovala konstanta 25, bude
nahrazena hodnotou 5n, kde n je pocet pfikladii v sérii.

7a posledni sérii je tedy moZné ziskat aZ 35 bodi. Do celkového pofadi se bude zapoc&itavat
Zest nejlepSich sérii, takZe je velice praktické osmou sérii fesit. Doufejme, Ze to aspofi nékoho

v

o » o ’ ~ v ~ & SN, ’
odradi od imyslu osmou sérii neposilat (coZ je pomérné hojné rozsifeny zvyk).
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