6. série

Téma: Idedly

Termin odeslani: 18. DUBNA 1995

Uvod: Oznalme Z mnoZinu celych &isel. Necht n € Z je dano. MnoZinu
nZ:={nk: keZ}

nazveme idedl mnoZiny Z generovany &islem n (povSimnéte si, Ze samotna mnoZina Z je také
idedlem, je generovana &slem 1, resp. -1; zfejm& {0} = 0Z). Dale definujme operace s¢itani a
nasobeni podmnozin mnoZiny Z takto: necht A C Z, B C Z. Potom c\

A+B:={a+b:a€ A be B}, A-B:={ab: a € A, b€ B}.

1.0LOHA
DokaZte, e neprazdna mnoZina A C Z je idedlem pravé tehdy, kdyZ jsou spln&€ny nasledujici

podminky

(i) e, bEA=>a+b€EA
(i) a€ A,c€EZ=>cac XA

2. UOLOHA And % 7 hih(‘t,)‘)
Necht A C Z, B C Z jsou idealy. Potom A+ B, A- B a AN B jsou idealy. DokaZte a zjistéte,
kterymi celymi &isly jsou tyto idedly generovany.

3. ULOHA
Definujme nyni podil idedlu A C Z a celého &isla k: s Cigh
A;k={l€Z: ke A}). 1~ M.-A‘f-’;»;’,)v
A A P ;'\-‘ A
a radikal idealu 4 L R e

‘/Zn,: {l € Z: existuje k € N tak, Ze I*c A} maz ¥ m 7‘5“3" ek

DokaZte, Ze pravé definované mnoZiny jsou idealy. Zjistéte, ¢im jsou generovany.

P

4, ULOHA
Idedl A se nazyva maximdlni, jestliZe plati: je-li B ideal takovy, Ze A C B, pak bud B= A f.

nebo B Z . Naleznéte vsechny maximalni 1dealy o LA el b Al '_/5 lesling -
4 e Aonnn =5 p = ‘v:?t.'bﬂ“i/f

5. ULOHA P

Necht A je idedl. DokaZte, Ze néasledujici &tyfi podminky jsou ekvivalentni.

() A je maximalni ideal.

“(il) Va,b€Z: ab€E A = a € A nebo b € A. B prassthags
~(iii) Ya,b € Z: (({a} + A) - ({8} + A) = A) = ({a} + A= A nebo {b} + A = A).
(iv) Va€e Z\ A: 3be Z\ A: (({a} +4)-({b} + 4)) = {1} + A.

.
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