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5.seérie
Téma: Souéty &tvercii

Termin odeslani: 13. BREZNA 1995

NeZ pfistoupime k zadéni jednotlivych tloh, zavedme nejprve nezbytna oz:hac':eni. Ozname
nsd(a,b) resp. nsn(a,b) nejvétsi spoleny délitel resp. nejmensi spole¢ny nasobek ¢isel a, b.
Vzhledem k nejasnostem prfi pouZivani pojmu pfirozend é&isla oznaéme N = {1 26874, it} =
MNo = {0,1,2,3,4,...}. V této_sérii budete zkoumat vlastnosti nésledujici mnoZiny:
M= {n € No|3a,b € No,n = a? + b2}.
2 Jest 0=02+02,1=02+12,2=12+12,4=0242%,5=12422, 8 =22 422 9= (2 4 32,
W 10 =12 432 atd., tedy M = {0,1,2,4,5,8,9,10, ... }. Vypiste si par dalsich prvkii mnoziny

M a rozmyslete si, Ze &isla 3, 6 a 7 opravdu do mnoZiny M nepat#{. Nyni miizeme pfistoupit
k formulaci soutéZnich tloh:

1. LOHA (
Necht m € M, n € M. Potom m -n € M.

2. ULOHA
Necht m € M, n € M a necht = € No. Potom = € M.

3.ULOHA
Necht m € M, n € M. Potom nsd(m,n) € M a nsn(m,n) € M

4.ULOHA
Vyjadfeni prvkit mnoZiny M jako sou&tu dvou &tverct zfejmé& neni jednoznacné: 25 = 02 +
52 = 32 4 42, Dokaite nésledujici tvrzeni:
(1) Ke kaZdému k € N existuje m € M tak, %e m lze vyjadfit jako soudet dvou é&tvercil
¢isel z No alespoh k rGznymi zpusoby.
(2) Existuje nekonein& mnoho prvki v M, pro n& je toto vyjidfeni (aZ na poradi
sCitanch) jednoznacné.
(3) Existuje nekone¢n& mnoho &isel z N, ktera nelezi v M

5. ULOHA
Za Jsou dina dv& &islaa, b € N. Zak A zni Jejich souet, Zak B zna soudet jejich &tvercii. Probéhl
. tento rozhovor:
Nevim, jaka jsou to &isla.
: Nevim, jaka jsou to &isla.
Nevim, jaka jsou to &fsla.
: Nevim, jaka jsou to &fsla.
Nevim, jaka jsou to &isla.
: Nevim, jaké jsou to &isla.
: Nyni jiZ vim, jaké jsou to &isla.
Vite to i vy?
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