
4. serie 
Terna: Funkciona.lni rovnice 

Termin odeslani: 27. UN ORA 1995 

(i)uLOHA 
Zjistete jaky je soucet vsech koeficientu polynomu: 

(xs _ Sx3 + 3x2 + 2)1995(x4 _ 3x2 + x + 2)1994 

('.?JllLOHA 
Zjistete zda existuje takovy polynom P(x) s nezapornymi koeficienty, ze \:ix E IR je P(x3+x) = 
((x _ 3)1995 + l){(x + 3)1994 + 1). 

@ LOHA 
Ukazte, ze polynom 4{n3 -n)x2n+l - 3{n2 -n)xn +2x2 - 1 nema. pro zadne n ~ 2 celociselny 
koren. 

(4: ULOHA 
'Mejme funkce f : IR. -+ IR., g : IR. -+ JR. takove, ze 'i:/x E IR., \:/y, z > O plati 

{l) f(x+y-z)<f(x+y+z) 
{2) g(xf - f(y) < g(x + y) - f(4y). 

Dokazte, ze pak existuje maximalne jedno realne reseni rovnice f(g(g(f(x)))) = 0. 

'5)6LOHA 

- Naleznete vsechny funkce f: 1R.-+ JR. takove, ze \:ix, y, z E JR. plati 
/ 

(1 - cos(x + y))(f(x - y + z) + f( - x + y + z) - f(z + z cos(x + y))+ 

+2/(z) cos(x + y) - cos2(x + y)f(z) = f(z - y) - f(-y) 
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