Prvocisla

2. PODZIMNI SERIE TERMIN ODESLAN{: 7.LISTOPADU 2016

Cislem rozumime vzdy celé ¢&islo vétsi nez nula. Prvocislo je ¢islo vétsi nez jedna, které je délitelné
jen jedni¢kou a sebou samym. Cislo nazveme sloZenym, pokud je vétsi nez jedna a neni to prvodislo.

ULOHA 1. (3 BODY)
Carodéjnice Marta si poviimla, e se ji na zahradce pfemnozila prvoéisla. Vyslovila tedy slozité
zaklinadlo a co se nestalo: Nejprve se vyparila vsechna prvocisla a na zahradce je nahradily soucty
kazdych dvou z nich, nacez vSechna slozend ¢isla odletéla pry¢. Dokazte, ze po dvou provedenich
zaklinadla se Marta vSech prvocisel zbavila.

ULOHA 2. (3 BODY)
Naleznéte vSechna prvocisla, ktera nelze zapsat jako soucet dvou slozenych cisel.

ULona 3. (3 BODY)
Kdyz se Marian vratil ze svych cest, chlubil se kamarddim: ,Dojel jsem az k jezeru, na jehoz
obvodu lezelo 1001 mést. Pfitom pomér poctu obyvatel kazdych dvou sousednich mést (vétsi ku
mensimu) byl pfirozené é&islo a navic prvoéislo.“ ,To kecas“, podivila se Ada. Dokazte, Ze méla
pravdu.

ULOHA 4. (5 BODU)
Rozhodnéte, zda pro kazdych Sest po sobé jdoucich cisel existuje prvocislo, které déli pravé jedno
z téchto Cisel.

ULoHA 5. (5 BODD)
Cislo n ma tu vlastnost, ze 2n + 1 i 3n + 1 jsou druhé mocniny pfirozenych éisel. Ukazte, Ze 5n + 3
neni prvocislo.

ULOHA 6. (5 BODU)
David ma n hrusek a Martin s Tondou mu je stfidavé ujidaji. Martin zac¢ina a ten, kdo je na radé,
si vybere néjaké prvocislo p a sni p — 1 hrusek. Oba loupeZnici se snazi snist posledni hrusku.
Dokazte, Ze pro nekone¢né mnoho n toho muze dosdhnout Tonda, at se mu v tom Martin snazi
sebevic zabranit.

ULOHA 7. (5 BOD®)
Naleznéte vSechny 2016-tice ne nutné riznych prirozenych &isel, pro které plati, ze kdykoli z nich
vybereme! étvefici (a, b, ¢, d), tak spliiuje abed | a* + b* + ¢* + d*.

ULoHA 8. (5 BODD)
Necht p(n) je nejvyssi prvociselny délitel ¢éisla n > 1. Ukazte, Ze existuje nekoneéné mnoho ¢isel
n > 2, pro ktera plati p(n — 1) < p(n) < p(n +1).

1Jedno é&islo miizeme vybrat jen tolikrat, kolikrat se vyskytuje v nasi 2016-tici.
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